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الوحدة الأولى 
الجبر والعلاقات والدوال 
را حل معادلات الدرجة الثانية فی متغبر واحد 
© درجه العادله : 
هی أعلى اُس فیها للمتغیر 
اس + بح . » ۲ ٠#‏ هی معادلة من الدرجة الأولى 
> اسآ + بس + جع مس 
ہی معادلة من الدرجة الغانیة ( أو معادلة تربيعية ) . 
٭ طرق حل العادلة التربيعية جبرياً 
أولاً : طريقة التحلیل 
مثال (۱) 
آوجد فى ب مجموعة حل كل من العادلات الاتية : 
(۱) سأ + هو س - وع 
 )6(‏ س؟ + و س + ۲ < . 
(۳) س؟ - و س =. 
(:) ۳س؟ - ۸ =. 
الحل 

(0 > س؟+وەس ھے. .. (س-5)(س+١)-.‏ 
إما س5 -<-. حم س < 1 
أى س +۱<. 
.٠‏ مجموعة الحل هی )٦٦١٦(‏ 
() .. ۲سآ+وس + <. 
| (كس+١)(س+؟)-.‏ 


إما ؟س +۱< ۰ . 


م س - ١‏ 


أ س +6 -. حم س <-؟ 
: سو( 1 ) 
(۳) .. س؟-وس ے. .. س (س -ه) < ۰ 
بر س  .<‏ س <و > س3 (۵.۰) 
)٤(‏ .۰ ٣۴س‏ - ۸ء ٠<‏ بالقسمة على ۳ 


.. س =۰ .. (س-و)(س ب+و) <ه 
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بر سحع ل سع-) © س3 [4.-؛) 


( تدريب ) 

أوجد مجموعة الحل فى لكل من المعادلات الاتية : 
(۱) س؟-۳س +<. (م) س«س؟ وس <؟ 
(۳) هس سح. (ع) وس؟_ وحد. 
© ملاحظات هامة : 
فى العادلة: ( س -ل) ( س -۰<)8 یکون : 
() ل » ۶ هما جذری العادلة 
(؟) ( سل ) هو أحد عوامل القدار : 

۲ س؟ + بس + + وهذا یعنی أن د (ل) = ۰ 

أي أن : ۴ ل؟ + بل + ج = . 


)٢( مثال‎ 


إذا كانت س = أحد جذرى المعادلة : ۴س؟ هو س +م -. 


الحل 
.. س = ۳ جذر للمعادلة .. د(۳) ٠=‏ 


۰ دول > ۲ ۱,2 


© القانون العام لجل العادله التربيعية : 
آس؟ رب س + ج = ۰ هو 


بك عمج 
رھ 


ونلجاً لإستخدام هذا القانون إذا تعذر علينا التحلیل 


ہب 


مثال (۳) 

حل العادلة الآتية : س؟ +۳ س ١--‏ فى ع مقرباً الناتج 
الحل 

نجعل المعادلة صفرية : س؟ + ۳ س ١+‏ -. 

ےا بد ۳ << ۱ 

سے 1۱۵-۹۸۳ ے ۳ ۵۷ 
8 ۷۴ 0 
_oV+— _‏ 
شف وچ بي 
عد ياه 


3 


۰۱۳۸ 


= 
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( تدریب ) 
حل كل من ا معادلات الاتية فی ع : 


(۱) ؟ س؟ وس +١د.‏ () س؟ وس + و <. 


حل العادلة التربيعية بيانياً 
٭ خطوات الحل : 
(۱) نحدد رأس المنحنى من العلاقة : 
الإحداق السیق لرأس النسنی - = 
(۲) يفضل استخدام الآلة الحاسبة فى عمل جدول القيم . 
(۳) نختار الفترة الناسبة للرسم ما لم يذكرها بالسؤال . 
© ملاحظة هامة : 
تحقيق الحل جبرياً ليس هو حل العادلة جبرياً ولكبدا2 1 
التعويض بقيمة كل من جذرى العادلة بالطرّف الأيمن لها 
لينتج لنا قيمة الطرف الأيسر. 


مثال )٤(‏ 
حل العادلة : س؟ + س- = . بيانياً ثم حقق الداتج جبرياً . 


الحل 
1 ہے الب بتكا 
بت سے چو ے۔۔ جج 
جاع ١۔۱م؟,١۔)‏ ہے 
درو سے ے وش ہے سد دج 
>٠‏ رأس النحنی = (-٥,٠ء-٢٥٢,٦)‏ 


= | VITIT 
ص | ...| ۱ | »| لحف كت‎ 


من الرسم نجد أن منحنی الدالة 


س =۳ 

. مجموعة ال = (۳-۰۲) 
التحقيق الجبرى : 

عندما س - ؟ : 

الطرف الأيمن = (٢)؟‏ + 1-۲ ٠‏ - الطرف الأيسر 
عندما س < ۳ : 


الطرف الأيمن = (-۳)؟ - ۱-۳ <2۰ الطرف الأيسر 
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© ملاحظات هامة : 

من الرسم البیانی للدالة لإيجاد مجموعة حل د (س) - ٠‏ فى ٤‏ : 
إذا قطع النحنی حور السينات فى نقطتين فإن مجموعة 
الحل تتكون من جذرين هما قيمتى س . 
إذا قطع النحنی حور السينات فى نقطة واحدة فإن 
مجموعة الحل تتكون من عنصر واحد هو قيمة س عند 
نقطة التقاطع ويكون للمعادلة جذرين متساويين . 
إذا لم يقطع المنحنى حور السينات فإن مجموعة الحل = 2 
تمارين )١(‏ على حل العادلة التربيعية بيانيا 

٭ أختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 

(©>المعادلة (س-۳) ( ؟س + ه ) ٠=‏ من الدرجة 0-7 
9) آلأول (ب) الفانية (ج) العالعة (5) الرابعة 

)٢(‏ المعادلة س (س ؟ ) ٠=‏ من الدرجة مت 
() الأولى (ب) العانية (ج) الغالعة (ع) الرابعة 

(۳) المعادلة س ( س + م) ( هس ) = ؟ من الدرجة ...... . 
() الأولى (ب) العانیة (ج) العالعة (5) الرابعة 


07 مجموعة حل العادلة : س؟ س فی ع هی‎ )٤( 
)۱۰۱- [( (م)‎ {1} )0 
)۰( (ج) (۱) ف)‎ 
.فى ع هی سے‎ - ٤+ حم وغة حل العادلة س؟ + س‎ )٥( 
2 (ی). () (م) )( }°{ یم‎ )0 
+0 مجموغة حل العادلة س؟ +" - . فی ع هی‎ )٦( 
)۳۷-( (ب)‎ )۳۷( )0 
)۳-( (ج) 2 (و)‎ 
....... فی ثم هی‎ ٤- = مجموعة حل العادلة س؟ ع٤ س‎ )۷( 
)1۰-( )( {f} (PD 
2 )5( (ج) (-؟)‎ 
فى الشکل الجاور:‎ )۸( 
۰ = مجموعة حل العادلة د (س)‎ 
7 فى م هی‎ 
{£} رب‎ {f=} (PD 
{4=} (ج) ۵ (ئ)‎ 
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مجموعة حل العادلة د (س) ٠<‏ 
فی ۶ هی 00+ 
0) (-) (ب) (۱) 
(ج) © ھا () 
)٠١(‏ فى الشکل الجاور: 
مجموعة حل العادلة د (س) = ۰ 
فى 2 هی 257 : : 
(0) (۱) (م) {r}‏ کت )٢(‏ الأعداد المركبة 
(ج) (-۳) (و) {۳-١}‏ ۱ © العدد التخيلى رق : 
یعرف العدد التخیل بأنه العدد الذى مربعه هساوی (-۱) 


)۱ آوجد مجموعة حل العادلة : )ساس ۳ واس ایا 


٭ أجب عن الأسئلة الاتية : 
٥ 7 1 SES‏ 55 ۳ 
(۱۱) أوجد مجموعة حل كل من المعادلات الاتية فى : ونرمز له بالرمز(ت) . أى أن : ت' = ٠-‏ > ت دما - ١‏ 
0) س؟- ۸ے ن مجلا جيجه للعدد رس : 
ت 


(ج) (س + )؟ <. (و) ما + و <. 1-225 


(ه) س (س +۱) (س -۳)<. ۰ تبسیط العدد التخیلی (ت) الذى أسه أكبر من ٤‏ : 
(۱۶) باستخدام القانون العام حل العادلات الاتية ی ع 


مقرباً الناتج لرقم عشری واحد : 
(۴) س؟ + دس + <. 
(ب) ۲ س؟ + ۲س ع =. 
(ج) ٥‏ س؟ ۳س -۱< ۰ 
© ملاحظة هامة : 
كيف نوجد قاعدة دالة تربيعية بمعلومية:زسم متجناها ؟ 
نحدد رأس المنحنى وليكن (۲ ب) : 
إذا كان المنحنى يُفتح لأعلى : (س -۲ )؟ + ب 
إذا كان النحنی يُفتح لأسفل : ب-(س -۲)؟ 
(۱۳) يبين كل شكل من الأشكال الآتية الرسم البیانی لدالة من 
الدرجة الثانیة فى متغير واحد . أوجد قاعدة کل دالة من | لاحظ أن : ت ۱2۳۳ ( لآأن-٦۳‏ يقبل القسمة على ؛ ) 
هذه الدوال : العدد المركب رع ) : 
۱ پے يمكن كتابته على الصورة : ع - ١‏ + بت حيث ۲ ب 
عددان حقیقیان . 
أى أن : العدد الرکب يتكون من جزء حقیقی وجزء تخيل . 
فمثلاً: ٤+٣۳‏ ت » ۳۷۸-۰ ت أعداد مركبة 
كذلك : ۷ عدد مركب جزثه التخیل = صفر 


سط الاس السالب ضرف لاس آقرب عدد قبل 
ان یں ريو كبر من الأس السالب عددیاً. 
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٥٥ت‏ » ت کل منهما عدد مركب جزئه ا حقیقی = صفر 
> کل عدد حقيقى هو عدد مركب ولیس کل عدد مركب 
هو عدد حقیقی . کذلك کل عدد تخیل هو عدد مركب 
ولیس کل عدد مركب هو عدد تخیل . 


مثال (۱) 


حل العادلة ۽ س؟ + 2۱۰۰ ۷۵ حيث س عدد مركب 


حل العادلة : ۲ س؟ + ۷) = . 


٭ تساوی عددین مرکبین : 
إذا کان : ع = + بت ,مغ = س + ص ت 


»كان ع,<ع, فإن: ۲= س , ب= ص 


مثال (2) 
أوجد قیمتی س ء ص فى كل من المعادلعين الآتيتين حیت 
س ‏ ص 3ع ات؟--١‏ 
(۱) ؟س -۳+(۳ص +۱ ت ۱:۷2 ت 
() ؟س اص +(س -؟ص )ت = ه + ت 
الحل 
() بلس مدلا حم وس <۷ حم س دم 
۳ ص ۷۶۱ > ۲ص دو ے ص د م 
من (؟) س ۱+ ۲ ص (۳) عوض فى (۱) 
۰ ۲ (۲۷۱ص ) ص دهم م ۲+ ص اص ده 
> ۳ص <۳ ومنها ص ۱2 
عوض فى (۳) س -1+ ۲ 2۱ ۳ 
ویفضل استخدام الآلة الحاسبة لحل العاداتین كما ي 
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(6 نضغط عل ال 


)۲( ندخل المعاملات لكلا المعادلتين ؟ » بے ج بکتابة كل 
عدد ثم الضغط على | ح ] بعدہ . 
۳( نضغط( ح ] فتظ قيمة س ثم نضغط مرة أخرى [ <] 


: للخروج من النظام والعودة للنظام الاساسی نضغط‎ )٤( 

٭ العملیات على الأعداد المركبة : 

أولاً : جمع ( أوطرح ) عددین مرکبین : 

نجمع ( نطرح ) الیزئین ا حقیقین معاً ونجمع ( نطرح ) الجزئین 
التخیلین معا 

ثانهاً: ضرب عددین مرکبین : 

كما سبق وتقلمنا فى فك الأقواس . 


مثال (۳) 
أوجد فى أبسط صورة ناتج کل مما یأق : 
(۱) (۱۲-هت ) ٩-۷(-‏ ت ) 
(؟) (-۳ ت)( +۳ ت ) 
(۱-0۵()۳ ت)(۳+؟ ت ) 
الحل 
)١(‏ ( ۰-۱۲ ت ) -( ٩-۷‏ ت) 
= (۷-۱۶) + (-0+٩)ت‏ <ه+وات 
0)-( - ۴ ت )(ع + بت )= (:)۹-(۵۳)؟ 
)١-( ۷۹-۱۱ ۵۹-۱‏ = 2+۱ ۵؟ 
(۳) (-ت)(۳+؟ت) 
-ه(*+كت)- 5 ت(*+كت) 
= ۱۵ +۱۰ ت - ۱۸ت - ۱۲ ت؟ 
= ۱۵ +۷۰ ت - ۱۸ ت + ۱۶ 


= ( ۱۵+ ۱۲) + (۱۸-۱۰) ت 2 ۸-۲۷ ۵ 
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(۳) (٣+ٴت)(١-۔ہت)“‏ سے ات 


© العددان ا مترافقان : 

العدد ع =۴ + بت يكون مرافقه ع =۴ - بت )( کک 60 (۱+ت) 
أى أن مرافق العدد المركب هو نفس العدد مع تغيير إشارة تمارین (۲) على الأعداد المركبة 
الجزء التخیل فقط . 1 

٭ ملاحظات هامة : [] ٭ أختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 
(۱) ع +6 2 عدد حقیقی 

(0) ع ×ع ‏ عدد حقیقی = مجموع مربعین ل] 

(۳) قبل أن نتعامل مع أى کسر مقامه عدد مركب غير حقیقی 


مرافق الق|ا 
NÎ‏ ۱ مرق امم ۴ وه 
لابد أولاً من ضرب هذا الكسر × افق اتقام" () ت 


۶ ٣ت‏ 
ابسط صورة للعدد الرکب --- هی د 


(۲) ۲+ ت (ب) -۱+ت 
(ج) ١ت‏ (و) -۱-ت 
مرافق لد بلرکب ( ت )٣-‏ هو ی 
0) ۳ -ت (ب) -(۳+ت ) 
(ج) ت +۳ (2) ت -۳ 
( ۴+ بت ) + (۴- بت ) = 70 
حيث: ۲ء ب 3ع › ت؟--۱ 
() عدد حقیقی (ب) عدد مركب 
ST = SY‏ (ج)- عدد تخيل (2) كل ما سیق 
(5) (۱+بت)(٢-بن)->‏ 0 


تا _ ۳۷ ت- تست" اطیت: رب ۵43-ن؟ = -۱ 


ء +۱ 
0) عدد حقیقی (ب) عدد مركب 


أبعت : (ج) عدد تخيل (5) كل ما سبق 
هت “ 2 ۰ أجب عن الأسئلة الاتية : 

۵ات +۰ت + ۸ت _ ان .سس ا ۰ ۰ 
)( ضع فى ابسط صورة حيث ۷ہ 3 ہہ ن؟ عدن 

0( و > ٤۵‏ (ب) رین ۳+۶ (ج) ںہ ۱ 
)٦(‏ ضع فى أبسط صورة : 

(0) ۔ا- ۳ ×ہا-۷) (ب) ٣ت‏ (؛ت٣٢)‏ 
(+-ت)"“<[(١-ت)؟]'ء“ء(١-٣ت-١)‏ (۷) ضع فى صورة ؟ + بت المقدار: 


ب۷ .۹ ۷۰ 
= (- ۲ ت) < ۲۶*۵۳۲ ت (۲+۲()۲۵۲+۱ت ٤+‏ ت" ) 
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)۸( ضع فى صورة ؟ + بت : 
(9) حك (ب) 


ات 


(۳ +ت)(۳ -ت) 


۶-۳ ت 
)8( حل كل من العادلات الآتية حيث س عدد مرکب : 


0) ۲س+۱۸<. (ب) وص + <. 


() تحديد نوع جذری العادلة التربيعية 


٭ المیز : 
القانون العام لحل العادلة التربيعية : ۲ س؟ + بس + ج - . 
حيث ۲ ۰.۰۴ ۲ > ب » ج دح هو : 


سب + 


بك یمج 
؟۴ 


یسی القدار مأ ب؟ - غم ج مميز المعادلة التربيظية حيث : 


عيّن نوع كل جذرى كل معادلة من العادلات التربيعية الآتية : 


٩ - لاس وس؟‎ )( ۱۵ - س١۹‎ = ؟س٦‎ )١( 
.< س (س-؟) +ه‎ )۳( 
الحل‎ 
و س؟ ١س + واد.‎ )( 
٥×٦× :- المیز = با - م جع (- و( )؟‎ 
الجذران حقيقيان مختلفان‎  ) قيمة موجبة‎ (١ 
. < + وس؟ موس‎ )( 
صفر‎ ۹× 1-5) 1١ -( المیز = بأ - م جع‎ 
ے الجذران حقيقيان متساويان‎ 


حمّل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة = WWW.CrYP 2d ¥.CO0°‏ 


(۳) س؟-)س + و د. 
المیز = بأ - ۲ ج- (-< )۵۱-۲ 
<- ۱۱ ( قيمة سالبة ) 
> الجذران مرکبان مترافقان 


)٢( مثال‎ 


آثبت أن جذری العادلة : ۳ س؟-) س + =١‏ . مرکبان » ثم 


استخدم القانون العام لإيجاد هذین الجذرين . 
الحل 
ب؟- و ۲ += (-))؟ كرام وا 
قيمة سالبة ) 
والیذران مركبان مترافقان 


ع عدم 


إذا كان جذرا المعادلة : س؟ - ۲ لے س + ۷ل - س + و -. 


7" تمارین (۲) على تحديد نوع جذری المعادلة التربيعية 


5 آختر الاجابة الصحیخة من بين الاجابات المعطاة : 


إذا کان جذرا العادلة س؟ -س +ل ٠=‏ متساويين فان 


0) ۱ (ج) ۸ (ئ) ۱ 
إذا كان جذرا العادلة س؟ » س + م - ٠‏ حقیقیین 
ختلفین فان ۴ نیہ 

0) <۱ (ب) <۱ (ء) ٤=‏ 


إذا کان جذرا العادلة ل س؟ - ۱۲ س + ٠= ٩‏ مرکبین 


(ج) >۱ 


غير حقيقيين فان ل 007و 


0) > (ب) <> (ج) =۱ (ی) ٤=‏ 
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٭ أجب عن الاسئلة الاتية : 
)٤(‏ حدد عدد الجذور وأنواعها لكل معادلة من العادلات 
التربيعية الاتية : 
0) س؟-۲س به <. 
(ب) س؟ .رس +۵ <. 
(ج) ؟س؟-س ده 
(ء) ( س -۱۱) -س (س -1) < ۰ 
(۰) إذا کان جذرا العادلة : ۳س؟ + ع س +ل ٠=‏ حقیقیین 
ختلفین فما قيمة لے ؟ 
إذا کان جذرا المعادلة : س؟ ‏ مس + ع + 2 =. 
متساويين فأوجد قيمة ك . 
إذا كان جذرا المعادلة : لے س؟ م س +17 = ٠‏ مركبين 
غير حقيقيين فأوجد قيمة ك . 
إذا كان جذرا المعادلة : 
س؟ + ؟ (ل -۱) س + ( ۲ل ٠ - )١+‏ متساويين فأوجد 
قيم ك الحقيقية ثم أوجد الجذريين . 
حل المعادلة : ۳٩‏ س؟- 4۸ س + ه) =. 


حيث س د مجموعة الأعداد المركبة . 


() العلاقة بين جذرى العادله التربيعية 
ومعاملات حدودها 
٭ مجموغ الجذرين وحاصل ضربهما 
اذا کان ل » ۶ هما جذرا العادلة ال ية : 
۲ س؟ + بس + ج ٠=‏ فان : 
ب معام شض 
معامل س؟ 


الحدالمطلق 
معامل س؟ 


ب 


مجموع الجذرين ( ل + ۴) = > = 
» حاصل ضرب الجذرين ( ل ۴) = © = 
مثال (۱) 


إذا كان جموع جذری العادلة : ۲ س؟ + بس ه ے٠‏ 
هو ح٣‏ فأوجد قيمة ب ثم حل العادلة. 


حمل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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۲ _ ۳ 
× مجموع الجذرین = ج 
.. العادلة هی : س؟ + ۴س ده <. 


.. (۲س ب+ه)(س- ۰<)۱‏ س <-ه | س <۱ 


مثال (؟) 
آوجد قيمة ج إذا کان حاصل ضرب جذری العادلة : 
۳س؟ + ٠١‏ س جے٠‏ هو 5 ثم حل العادلة . 
الحل 


8 : -م 
× حاصل ضرب الجذرين = م 


.. (۳س ؟)(س +ع)ح. حم س < 


اک 
۳ 


( تدریب ) 
إذا كات#يحاصل ضرب جذری العادلة : س؟ ‏ مس +ل = . 


اوی ۱ فأوجد قيمة ك . 


مثال (۳) 

إذا کان ( +٤‏ ت ) هو حد جذور العادلة : 
س؟ ال س + ب- ۰ ب3 ع فأوجد : 
0) الجذرالآخر ‏ (2) قيمة ب. 

الحل 
)= ,۲9+ ت ) هوأحد جذرى المعادلة 
.. , الجذر الآخرهو؟ -ت (لأن الجذرين مركبان مترافقان ) 
(ب) .۰ تخاصل ضرب الجذرين = ب 


.. (۲+ت)(؟-ن) <ب .. وب+ع<ب تب بده 


( تدریب ) 
إذا کان ١(‏ + ت ) هو آحد جذور العادلة : 
س؟-)س +۴ ے۰ 3۲ ثم أوجد: 


0) الجذر الاخر 


(ب) قيمة ۲ . 
© ملاحظات هامة : 
(۱) إذا کان أحد الجذرین هو العکوس ا لجمی للآخر 
فان : ب < صفر 
(؟) إذا کان أحد الجذرین هو العکوس الضریی للآخر : ۲ = + 
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مثال (۶) ( تدریب ) 
أوجد قيمة ك الق تجعل أحد جذری العادلة : کون العادلة التربيعية التی جذراها : ۰۳ -ه 
س؟ + (ك -۲)س -ه - ٠‏ هوالعکوس الجمی للجذر الآخر || و متطابقان هامة ۰ [] 

ا حل 


> لك ی نر اتکی ا کی اا > ددد 
ل + ۳<. م ل عنم 


(0 ل؟+- (ل+عم"-عولم 
() (ل حم - (ل+م)"-كل”م 


۲+ 7 


230 ل 


مثال )٥(‏ 
1 
: ہے TE‏ 2۴ )©( لد + : ل لما كل 

أوجد قيمة ك الق تجعل احد جذری : 


؟ س؟ + س - ۹ + لك = ٠‏ هو العکوس الضری للجذر الآخر. ( ملاحظة : توجد علاقات آخری ولکن يكتفى بالمذكور ) 
ال 

٠‏ أحد الجذرین هو العکوس الضری للآخر > جس 

a+ ۰‏ <؟ > ل 2 ۱۱ 


مثال (۷) 
إذا كآن##ل » * هما جذری العادلة : س؟ مس =١‏ . 
اود قيمة كل من المقادير الآتية : 

۳ 6 ل 
إذا كان حاصل ضرب جذری العادلة : 6 س؟ + ل = ۱۲ بل 


٭ تکوین العادلة التربيعية متی علم جذراها : 
العادلة التربيعية التى جذراها ل » ۶ هی : 
س' - ( مجموع الجذرین ) س + حاصل ضرب الجذرين = صفر 
أى : س؟ -(ل + م ) س بل م -. (۱) .۰ س ؟ سس ۱= . 


أه: (س -ل) (س -۶) = صفر للجم 1 


مثال )٦(‏ ۰ خاصل ضرب الجذرين = م" 


کون العادلة التربيعية التى جذراها: 5 , کت () ل" + ۴ =( ل +م)؟-؟لم-(1<(۲-۹)۴) 


١-ت‏ 
ا حل 
تذكر قبل أن نتعامل مع الکسور التی مقامها أعداد مركبة لابد 
ہے 
ت 5 ت ات" 


| ۳+٣ت‏ _ ٣+۳‏ ت 


ت _ ٣ت‏ _ 


۱-ت 
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( تدریب ) 
إذا كان ل » ۴ جذری المعادلة : س؟ + ماس ده < . 


(؟) لحم 


أوجد قيمة : () ل؟ +۴ 


٭ نکوین معادلة تربيعية بمعلومية معادلة تربيعية 


نوجد جموع الجذرين » حاصل ضربهما 
(۳) نکون العادلة : 


س' - ( مجموع الجذرین ) س + حاصل ضرب ال حذإین = صفر 


مثال (۸) 
إذا كان : ل » ۶ هما جذری العادلة : س؟ لاس + ه ۰2 
کون المعادلة التى جذراها : ل' » ۲۶ 
الحل 
العادلة المعطاة : ل +۷۶ لم -ه 
المعادلة المطلوبة : 
مجموع الجذرين = ل؟ + ۴ =( ل +۳)۶-؟ لم 
۱۰-1٩ <‏ دوم 
> حاصل ضرب الجذرين = ل؟ =[ (ل )۴ = ۵] 


.. المعادلة هی : س؟ وم س + و < . 


مثال (۹) 
إذا کان : ل » / هما جذری المعادلة : س؟ ‏ مس + =. 
کون العادلة الق جذراها : ل -؟ ء ۲-۶ 

الحل 

المعادلة العطاء : ل + م - ۳ 
المعادلة المطلوبة : 
مجموع الجذرين ل - » + م+ ؟ - ل + م - م 
حاصل ضرب الجذرين = ( ل -۲+۶()۲) 
= ل ۲+ ل --عل ۲+۲ (ل-۴) و 
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(ل-۶)* - ول + )ءل = و-؛(-؛) 
دو+ و5 د هم . لحم دمام ده 
بالتعويض فى )١(‏ 
.. مجموع الجذرين = + 2 <اه - ؛ -» 
المعادلة هی : س؟ م س + ) = . 


( تدریب ) 


إذا کان : ل » * هما جذرا العادلة : س؟- وس + ۲= . 
کون العادلة الق جذراها : ل-۳ ء ۳-۶ . 
تمارین ر٤‏ على العلاقة بين الجذرین وتکوین العادلة 
٭ آختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 
ذا کان أحد جذری العادلة : س؟ م س + ج = . 
ضعف الآخر فإن ج تساوى تَا 
(۲) و (ب) -؟ ج(ج) ؟ (ء) ع 
إذا کان أحد جذری العادلة : ؟ س؟ -۲س + )= . 
معکں! 9 للآخر فان ۲ تساوی سس 
)( ج (ب) 1 (ج) ٢‏ (و) ۳ 
إذا کان أحد جذرى العادلة : س؟ -( بم ) س ه = . 
معكوساً جمعياً للآخر فان ب- 00 
0) جه (ب) ٠م‏ (ج) ۲ 
٭ أكمل مايأق: 
(8) ف العادلة :۳ س +1۹ س - ٠ = ١‏ يكون : 
مجموع الجذرین = 
(0) فی العادلة: ۽ س + ۽ س - ۵ < ۰ یکون : 
مجموع الجذرین = 
)٦(‏ العادلة التربيعية الق کل من جذریها ينقص ۱ عن کل 
من جذری العادلة : س؟-ه س + 5 -. هی یو 
(۷) العادلة التربيعية التى کل من جذریها يزيد ۱ عن كل 


من جذرى العادلة : س'--٣س‏ + » -. هی ہے 


(5) ه 


)۸( المعادلة : س؟ + م س -۷) = . إذا کان س = ۳ أحد 


جذريها فان ۴ = 


الرياضيات للحوے الأول الثانوی - الفسل الدراسی الأول للأسټاط القدیر / غلی الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 


(۹) العادلة : س؟ ؟ س +۶ ٠=‏ إذا كان س = -۱ أحد رد ے) 
جذریها فان ۲ = » الجذرالآخر = 020 عيّن إشارة كل من الدوال الآتية : 

(۱) إذا کان حاصل ضرب جذری العادلة : © د(س) <- + 
۲ س؟ + لاس + ٣ل ٠<‏ يساوى مجموع جذرى العادلة : الحل 
س؟-(ل + ) س <۰ فان لے = 9 ٭ إشارة الدالة الخطية : 

٭ أجب عن الأسئلة الآتية : د (س) = بس ++ »ب . 

) کون العادلة التربيعية التی جذراها : ۷-۰۵ ی 5 ونحسب قيمة س ( ولتڪن ه‎ )١١( 

(1) كوّن العادلة التربيعية التی جذراها : ونرسم خط الاعداد ونحدد الإشارة كما هو مبين بالرسم 
۳۸ ۲۸-۱ ت س > هر س < م 


(۱۳) أوجد العادلة التربيعية الق کل من جذریها يزيد ۱ مثل إشارة معامل س عکس إشارة معامل س 


5 03 
عن كل من جذرى المعادلة : س' - لاس - ۸= . 
مثال )١(‏ 


(14) إذا كان ل » ۶ هما جذرى المعادلة : 1 ۰ 
كبن زشارة كل من الدوال الآتية مع توضيح ذلك بیانیاً: 
© د (ش) ٣=‏ س ٦٠-‏ (© د(س) = -س 


س؟ + ه س + ؟ = ٠‏ أوجد المعادلة التربیعیة الق 
جذراها ل +۱ › ١+۳۴۲‏ 

(۱۰) إذا کان ل » ۶ هما جذری المعادلة : 
س؟ - ٦س‏ + ۷ = ٠‏ فأوجد المعادلة التربيعية الق 
جذراها ٩‏ ل » ۴۲ > ا3 (س) موجبة عندما س > ۳ 


(17) أوجد قيمة ك الق تجعل أحد جذری المعادلة : > د (س) =۰ عندماس = ۳ 


ل س؟- وس + ل ٠<‏ ثلائة أمثال الجذرالآخر » د (س) سالبة عندما س < ٣‏ 
(۱۷) أوجد قيمة + الق تجعل جذری العادلة : ۳3 ۰-6۵8 عندما ؛-س -. 
متا أوطط الجذ 0.2۳۲ 
لاس -ه س ++ ج ح ٠‏ للد وین د وجد ۳ E"‏ 
٠ں‏ | د( صالبة هداس 


» د (س) موجبة عندما س < ۽ 


ری إشارة الدالة 
القصود ببحث إشارة الدالة إيجاد قيم س التی تجعل الدالة 
موجبة أ» سالبة أ قیمتها تساوی الصفر 
د (س) = + حیث + ۰ > (شارتها مثل إشارة ج . 
فمثلاً : الدالة د (س) = ۳ موجبة لكل س د ع 
> الدالة د (س) = -؟ سالبة لكل س د عم 


( تدریب ) 
عيّن إشارة کل من الدوال الآتية : 
(!) د (س)  <‏ س - ۱۳ 
(ب) د (س) = ٣س‏ 


(ج) د (س) = ۲ وس 
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٭ اشارة الدالة التربيعية : 


د (س) = ۴ س؟ + بس + ج ٣ے‏ 


نوجد المميز ( ب ۱-۲ +( 
٭ أولاً : إذا كان المیز > ۰ فإن للمعادلة جذران حقیقیان 
مختلفان ل ۰ ۴ فنضع د (س) ٠=‏ وخسبهم 


(۷) مثل إشارة ۲ عندماس د ع - [ل»] 
(ب) عکس إشارة ؟ عندماس 3 ] ل»۲[ 
(ج) د (س) <۰ عندماس د ( ل» ۴) 


مثال (2) 

عيّن إشارة الدالة الآتية : د (س) = س؟ - س - + 
الحل 

المميز = (-١)؟۔؛‏ عا (-0) ٠=‏ >. 

:. الجذران حقيقيان مختلفان 

د (س) =۰ عندما س؟ س ٩‏ =. 

> (س -۳)(س +۲ ) <. 

© د(س) موجية عندما سد ع-۳۰۲-1] 

> د(س) < ۰ عندما س 3 ۳ء-۲]) 


»> د (س) سالبة عندما سد ]+1۳۰۲[ 


٭ ثانياً : إذا كان المميز = صفر فان للمعادلة جذران حقيقيان 
متساویان : ل ¢ ل 


مثل إشارة ؟ 


مثل إشارة ۶ عندماس + ل 

> د(س) =۰ عندماس دل 
مثال (۳) 

عيّن إشارة الدالة الآتية : د (س) = ١١‏ س ‏ و س' و 


الحل 


حمّل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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.٠‏ الجذران حقيقيان متساويان 

د (س) =۰ عندما ۲١س‏ ۽ س؟ ود. 

سا ا سبوحے (وس م)؟-. حم سے 
> د(س) سالبة عندما س۴ 


» د (س) =۰ عندما س = 


2 
۱ 


٭ ثالعاً : إذا کان المیز < صفر فان العادلة لیس ها جذور 
حقيقية وتحون إشارة الدالة مثل إشارة ١‏ لكل س د ع 


مثال )٤(‏ 
عيّن إشارة الدالة الآتية : د (س) = 6 س؟ - م س + ۽ 
الحل 
الممير = باس ۲ ج = (-م) - مر ۱۱ - دم <. 
اللعادلة ليس لها جذور حقيقية 
تي د (س) موجبة لكل س د ع 
مثال )٥(‏ 
عیّن اِشارۃ کل من الدوال الاتية : 
(3:0 (س) = س؟ ع س + ه 
() د (س) -١-س'‏ موضحاً ذلك على خط الأعداد . 
الحل 
(۱) المیزگ ()؟ -<ا اكاه --ع <. 
:, | الدالة لیس لبا جذون حقيقية 
. إشارة الدالة موجبة لكل س د ع 
(؟) المیز ۷-۰ (-۱) 2۶۱۷ ک 
.٠‏ للمعادلة جذران حقیقیان ختلفان 
أع. . (۱س) (۱+س)=. 
د (س) < ۰ عندما س د ۶ -[-۱۰۱] 


د (س) > ۰ عندما س 3 ] -۱۰۱ [ 
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( تدریب ) 
عيّن إشارة کل من الدوال الآتية : 
(۱) د (س) 


0) د (س) <۱۰-ه س 


(۲) د (س) = 


= س؟ س + ٩‏ 


س ۲ س؟ د 


)٦( مثال‎ 


د (س) = س؟-ه س + ر (س) = م س؟ و س - ۱۸ 
بیّن من تکون الدالعان د + 7 موجبتين معا أو سالبتین معا 
الحل 
د (س) =۰ عندما س؟ وس + -. 
> (س-۲)(س م)-. آی س -ع أ سد 
> / (س) =۰ عندما ۲ س؟ وس-م١-.‏ 


> 7 ی وہ 3 كادي > 


م (س) | + + + + 


من الرسم : 

الدالتان موجبتین معا فى : 
- [- )۵ ] 

5 الدالعان سالبتان معا فى : ]1۳۰ 

> الدالعان مختلفتان فى الإشارة فى : ] -؟١؟‏ [ لا ] ۶,۹۰۳ [ 


]-م.ه,-؟[نا ]ہہ | 


نمارین (۵) على إشارة المقدار الجبرى 


۰ آکمل ما یأق : 
)١(‏ الدالة د (س) -- ه إشارتها 


(0) الدالة د (س) 
(۳) الشکل المجاور يمثل دالة من 
الدرجة الأولى فى س : 

(0) د (س) موجبة فى الفترة 
(ب) د (س) سالبة فى الفترة 


= س ١+‏ إشارتها 
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)٤(‏ الشكل المجاور يمثل دالة تربيعية 
فى س : 
)٢(‏ د(س)-. 


(ب) د(س) >۰ عند س < ... 


(ج) د (س) <۰ عند س3 
٭ أختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
)٥(‏ الدالة د (س) < ۷ موجبة فى الفترة مہ 
0) ع6 (۷) ع-(۷) 
(ج) }۷{ )ئ( 1۷۰۰۲ 
)٦(‏ الدالة د (س) <- ؟ سالبة فى الفترة ہت 
۱( ع6 () ۳۶-6 
1۰۰٠-] )9 (¬)‏ 
(0)#الدالة د (س) = س؟ + س +۹ موجبة فى الفترة 
0 () و 
(ج) ۳۰۰۲[ )ئ( }۳{ 
(۸) الدالة د (س) ‏ س؟ - ۷س + ۱۳ سالبة فى الفترة 
{se} () 1۶۰۳] )0(‏ 
)<( ع-1۳1] () ۶-(۳:) 
(۹) الدالة د (س) = س -؟ موجية عندما س شط 
f> () > (PD‏ ج(ج) ‘f=‏ )( غم-[)) 
)٠١(‏ الدالة.د (س) = ۳-س موجية عندما س 00 
0) ےم ری دم (ج) r=‏ ) ع-(۳) 
(۱۱) الدالة د (س) = -( س -۱) ( س +۲ ) موجبة فى الفترة 
0) [1-۰۱) (ب) ]1۱۰-۲ 
(ج) ۶-[-۱۰] (و) [-۱۰۲] 
(19) ابحث إشارة کل من الدوال الاتية : 
(0) د (س) < ۲ س (ب) د (س) = 
(۱۳) ابحث إشارة کل من الدوال الآتية : 
(۷) د (س) <(س -۲) (س + ۲) 


(ب) د (س) <(۲ س -۳)؟ 
(٩)‏ ارسم منحنی الدالة د (س) = س؟ - ٩‏ فى الفترة [- 6۳ ] 
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(۱0) ارسم منحنی الدالة د (س) = ؟ س س؟ + و ف الفترة 
]٥٥٥-[‏ ومن الرسم عيّن إشارة د (س) . 

((۱) إذا كانت د (س) = س +۱ ر (س) -١-س؟‏ فعيّن 
الفترة التی تكون فيها الدالعان موجبتين معا . 


ر٦‏ متباينات الدرجة الثانية فى مجهول واحد 
نفس خطوات حل بحث إشارة الدالة التربيعية ولكننا فقط 
نكتب مجموعة الحل = الفترات التى تحقق المتباينة المعطاة . 


مثال (۱) 

حل المتباينة : س؟ + )س -م > . 
الحل 
س؟ + ۲ س -م-. عندما (س+؛)(س-))-. 


. س ع ع آ سے 


. مجموعة المتباينة هی : ] -صه»-[ لا ] 6:5[ 


مثال (؟) 
حل المتباينة : ۳س؟ < ١س‏ +ۓ 


الحل 


مثال (*) 
حل المتباينة : ( س + م )؟ < #1١‏ (س +۳) 
الحل 


س؟ + اس + 1٠١. < ٩‏ ماس داو . س؟ + ۹س بر <. 


بوضع سأ + ٩‏ س +م-. .. (س+١)(س+م)-.‏ 
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1۱-۱۸ - ] : مجموعة حل المتباينة هى‎ .٠ 
)٤( مثال‎ 
<۲(۶س -۱)؟‎ ')١+ حل التباينة : (س‎ 
الحل‎ 
)١+ س؟ + وس + ۱ < ۽ ( وس؟ وس‎ 
س؟ + وس + ۱ < ۱۹ س؟ واس +ع‎ 
.< س١‎ + ؟س١‎ 51١+ سكيد س‎ 
: ) "-( بالقسمة على‎ ٠< س؟+ 1 س م‎ ۵ 
بوضع و س؟ و س بے‎ ٤ .>١+ س٦ وسكي‎ .. 
۰ < )۱- ه س -۱) (س‎ (۰ 


اد 
o‏ 


1 س =۱ + + + 


ومن الرسم المجاور : 
:._مخنطرعة حل المتباينة هی : ]ہہ ل [ نا ]۰۱ [ 


( تدريب ) 
أوجد جموعة حل كل من المتباينات الآتية : 
() س؟-دوس-.>. 


)ار سن "لغ مل > 


تمارين رت على حل المتباينات 
٭ أختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
)١(‏ مجموعة حل المتباينة فى ۶ للمتباينة : س( س -۱) < ٠‏ 
9) [۱۰۰] () (۱۰۰) 
)>( ]1۱۰۰ (9) ع ]٠٠١(-‏ 
(؟) مجموعة حل التباينة فى ۶ للمتباينة : س؟ ١>‏ هی : -- 
(۳) ] -۱۰۱[ (+) 1۱۰۱-1-۶ 
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(ج) £ -[-۱۰۱] () [-۱۰۱] 

(۲) مجموعة حل التباينة فى ى للمتباينة : س؟ > ۱ هی : ہے 
(0) ]۱۰۱-۲[ ( ۱۲۶۲-1-6[ 
(ج) ۶-[-۱۰۱] (9) [-۱۰۱] 

7 : مجموعة حل التباينة فی ع للمتباينة : س؟ <۱ هی‎ )٤( 
[١١ غ-]-‎ )+( ]<-[ )0( 
]۱۰۱-[ )9( ]۱۰۱-[-۶ (ج)‎ 

۳ : هی‎ ١< مجموعة حل التباينة فى ع للمتباينة : س؟‎ )٥( 
ع-]-1۱۰۱‎ )+( [۱۰۱-۲] )0( 
]۱۰۱-[ )9( ]۱۰۱-[-۶ (ج)‎ 

فى ۶ للمتباینات التربيعية الاتية : 


س؟- وس + و >. 


۷ +س؟-وس < . 
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الوحدة الرابعة 
حساب المثلثات 
)١(‏ الراویة الوجهة 
طرق قياس الراویة 
٭ أولاً التقدير الستینی : 
وحدات القیاس هي الدرجات والدقائق والعواني بحيث : 
الدرجة الواحدة (۶۱) = ٦٦‏ دقيقة (50”) 
» الدقيقة الواحدة = ٦٦‏ ثانية ( 75 ) 
٭ تعريف الزاوية الموجهة : 
هي زوج مرتب من شعاعين ما 
نقطة بداية واحدة حيث یسی 
الشعاعين ضلعي الزاوية » 
نقطة البداية رأس الزاوية. 
مثل د ۲ وب -(و7ءوب) 
حیث : و۴ ضلع إبتدائي » وب ضلع نھائی. 
« القياس الموجب للزاوية الموجهة : 
إذا كان الإتجاه من الضلع الإبتدائي إلي الضلع النهائي عكس 
حركة عقارب الساعة ٠‏ 
© القياس السالب للراوية الموجهة : 
إذا كان الإتجاه من الضلع الإبتدائي إلي الضلع النهائي مع حركة 
عقارب الساعة ٠‏ 


( تدریب ) 


أوجد قياس الزاوية الوجهة (و) الشاز إليها فى الأشكال|الآتية|: 


٭ الوضع القياس للزاوية الموجهة : 
إذا کان ضلعها الإبتدائ هو الجزء 
الوچب حور السینات 
ورام نقطة ااصل. ۶ الضلع الابتدای | 


بیق مذکرات جاهزة للطباعة 


تط 
App Store © Google Play‏ 
حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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© ملاحظات هامة : 

]١[‏ الزاوية الوجهة ' وب < الزاوية الوجهة ب و۲ 
( لأنهما مختلفان فى الاتجاه ) 

1 لكل زاوية موجهة في وضعها القياسي قياسان أحدهما 
موجب و الأخر سالب بحيث يكون مجموعهما العددي 
۰ مٹل:( ٢٣۴-۱۱۹۰‏ ) ۲۱۰-۰۱۵۰(۰ )»۰ 

٭ موقع الزاوية فى المستوى الإحداثى المتعامد : 

(۱) ينقسم المستوي إلي أربعة أرباع 


لمعرقّة#الربع الذي تقع فيه الزاوية لابد أن تحكون موجبة 
وخصورة في [۰۰ ۲۳۲۰ ] 

9) إذا وقع الضلع النهاى على أحد محوری الاحدائیات تسى 
الزاوية فى هذه ا حالة بالزاوية الربعية 

(۳) الزوایا المتكافئة : 
هي الزوایا التي لحا ضلع نھائی واحد ٠‏ 
( وللحصول علي زوایا متكافئة نجمع أو نطرح ۶۳٦۰‏ ) 


مثال (۱) 


حدد الریع الذي تقع فيه الزوایا الأتية ثم أوجد زاوية مكافئة 


0= 
(ہ) 2 


ا مل 
ع * ٠=‏ .5م > ۶۸۰ تقع في الربع الأول 


* ۸۷۰ )۳( 


و 


٠٠١ = 5‏ + ٣٣٦۳ء‏ 7۲۲۰ تقع في الربع الكالث 
و تکافیع ٠٠۰‏ ° 
٩۱۲۰ < ) ۳۱۰۱ (۸۰ = ٩۸۵۰ )۳(‏ تقع في الریع العاني 
و تکانی ۶۲۰ ( والقصود أننا طرحنا ۶۳٦۰‏ مرتین ) 
)¢( - یں < ۰۰ +( ٩۳۲۰ < (PX‏ تقع نی الربع 
الرابع و تکافی ۳۲۰" 
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۶۳٣ == )0(‏ تقع فی الربع الأول 


۶۳۹٣< ۳٦٣ +۳٣ و تکافیع‎ 

)٦(‏ ۹۰" زاویة ربعية 
( تدریب ) 

أوجد زاویتین إحداهما بقیاس موجب والأخرى بقیاس سالب 
تكافئان کل من الزوایا الآتية : 
e )(‏ () ۱۶۰" 
(4) ° () -۱۸۰* 
مساعدة : 


٩۱۵ - )۳( 


Oge = + ۷)‏ ( زاوية بقیاس موجب ) 
> ۰ = ۰۰ + ۳۰ = ۶۷۳۰ (زاوية أخرى بقیاس موجب ) 


"۳٣٣ - -۳ - ٠= ۰ >‏ ( زاوية بقیاس سالب) 
تمارين )١(‏ على الزوايا المكافئة 


: حدد الربع الذي تقع فيه الزوايا الأتية‎ )١( 


(؟) أوجد زاوييتين إحداهما موجبة والأخرى سالبة تكافئ 
كل زاوية ما يأتي : 
۵ ا ۰ "٠۸۷-۰‏ 

٭ أكمل ما يأق 

(۳) الزاوية التي قياسها ۱۲۰" يكون قياسها السالټ هو 


)٤(‏ الزاوية التي قياسها - ٩۳۰۰‏ تیاه وج اح 
وتقع في الربع 00000 
)٥(‏ الزاوية التي قياسها ۳۶۰ تکافی زاوية موجبة قياسها 
»و تکافیع زاوية سالبة قیاسها ی 


(۲) القیاس الستینی والقیاس الدائرى لراوية 
٭ ثانیا : العقدیر الدائري : 


القیاس الداثري لزواية مركزية تحصر قوس طوله ل في دائرة 
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فى الرسم السابق : ضع أصبعك على الرمز المطلوب ينتج قانونه . 
٭ تعريف الزاوية النصف قطرية : 
هي زاوية مركزية تحصر قوس طوله = طول نصف قطر الدائرة ٠‏ 


مثال (۲) 
زاوية مركزية في دائرة طول نصف قطرها ٠١‏ سم تحصر قوس 
طوله ٥‏ سم . أوجد قياسها بالتقدير الدائري ؟ 


زاوية مركزية قياسها ؟,؟ * في دائرة طول نصف قطرها ۱۵سم . 
ما طول القوس الذي تحصره ؟ 
مثال (۶) 
زاوية مركزية تحصر قوساً طوله ۰ سم في داثرة محیطها + سم 
آوجد قیاسها الدائري ؟ 
ا حل 


)۲× عو روہ 


o 


س 


7 ۱۸۰ 
حيث ھٴ قياس الزاوية بالتقدیر الدائری 


> ٭ قياس الزاوية بالتقدير الستینی 
أى عند التحویل من ستینی إلى داثری نضرب × م 
» عند العحویل من دائرى لستينى نضرب × كا 


للأسټاط القدیر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹۰7۱7 


الرياضياءته للحوہ الأول الثانوی - الفسل الدرامی الأول 


مثال )٥(‏ 
أوجد القياس الدائري للزاويا الأتية : 


AS x ۰ = ے ھک‎ ° = 


س ٩‏ بو ہر رر ہے 


زازیة فركرية ضر قوسا طا ۸ سم في دائرة طول قطرها 
٤‏ سم ٠‏ أوجد قياسها الدائري و الستینی ؟ 


م س؟ < ۲,۳ × شاد » 9 


بعد أن أوجدنا الناتج ضغطنا ,,,0 51111۳1 


( تدزیب ) 


أوجد طول القوس القابل لزاوية مركزية قیاسها ۱۶۰" في داثرة 


طول نصف قطرها ۱۰ سم 
مثال (۷) 
۸ بج فيه : 9ہ( 2 ) = ورگ ,دل( ) - .مه 
أوجد 5ه ( ) بالعقدیرین الدائري والستيني ؟ 
ا حل 
A۰‏ 


٩۸ Lo = ° 1۸,۷۵ =X, = یہ (ج)‎ 


° ۷۵-۸ 97 (۸ . 
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مثال (۸) 
۶ دائرة » ۰۶ب نقطتان علیها بحيث ۶ہ ( < ۲ ۴ ب) = ۹۸ ۶ 


۷۰ ده 


ل کچھ × ور = ۱,۷ ۵۱ < ورم سم 7 
. طول 7 اب ح۸ سے # ۶ 
لاحظ أن طول ۶ ب الأكبر = محيط الدائرة - طول ٦‏ ” 
f=‏ كا ه- ورم ۶ ۹,؟؟ سم 


مثال (۹) 
١ ۵‏ ب ج : النسبة بين قياسات زواياه 4:۳ : ه أوحد 
القياس اللکتینی والدائري للزاوية + . 
الحل 
.- که( )9( ب ):ه XS)‏ ج) <۳::ه 
٭ تفرض أن : ۸( ۱) ۳ل ۰ هه (دب ) < ول 
> 4( ج )- وك 
نه دہج )+ 4 (حب )+ 4 ( < + )= ۸ا" 
ل = "۱١‏ 


,۰ ۳ جنال do+‏ <۱۸۸ ے ألل < نان 


دريب 
أوجد بدلالة ]7 طول القوس الذي تحصره زاوية مركزية قياسها 
١‏ “فيّْدائزة طؤلانصفت-قطرها ۹ سم . 
تمارين (۲) على العلافة بين التقديرين الدائرى 
والستينى 
(۱) أوجد العقدير الداثري للزاوية المركزية التي تحصر قوس 
طوله ۰؟ سم في دائرة طول نصف قطرها ۱6 سم ٠‏ 
زاوية مركزية في دائرة طول قطرها ۳۰ سم تقابل قوس 
طوله 4۵ سم أوجد قياسها الدائري ؟ 
أوجد طول القوس القابل لزاوية مركزية قياسها ٢,۴‏ 
دائرة طول نصف قطرها ۲۰ سم 
زاوية مركزية قياسها ؟ * و تقابل قوس طوله ۱۵ سم 
أوجد طول نصف قطر دائرتها 
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: أوجد القياس الدائري للزوايا الاتية‎ )٥( 
° (ب)‎ ۶٠۰ )۷( 
(ه) خ2‎ ۲٩۰۰ (و)‎ 

٠٠ أوجد العقدير الستيني للزوايا الأتية‎ )٦( 
۶ (ب)‎ ۶۱,۳ )0( 

(و) ۶۲,۴ (ه) > 
(۷) دائرة طول نصف قطرها ۱۰ سم أوجد القیاس الداثري 
والستيني للزاوية المركزية التي تقابل قوساً طوله ۱۵ سم 

(۸) زاوية مركزية قیاسها ۶١۲۰‏ في داثرة طول نصف قطرها ۱۵ 

سم أوجد طول القوس المقابل طذه الزاوية 

)٩(‏ زاوية مركزية قیاسها = +,۰*۱ تحصر قوساً طوله ۲۵ سم.. 
آوجد طول نصف قطر داثرتها وأوجد قیاسهنا بالتقدیر 

الستیق ؟ 

(۱۰) ۸ ۲ بج نه( ع١‏ )دما 4 (خ< ب) د مركو 
أوجد ہ ( < ج) بالتقدير الستینی و الدائري 

)۱١(‏ أكمل ما يأق 
)٢(‏ الزاوية النصف قطرية هي 


(ج) ۶7۲۰۷۲ 


ك مه 


٢(‏ الدوال المتلنية 
© دائرة الوحدة : 
< هی دائرة مركزها نقطة الأصل 
وطول نصف قطرها وحدة الأطوال 
< الدائرة تقطع حور السينات 
فى الحقطتين : ٠؟(١4٠)ءب(-1..)‏ 
< الدائرة تقطع حور الصادات فى النقطتین : 
ج(١٠١)ءو(0.-١)‏ 
> ا 0+ 


< تذکرأن : جتا' 0 + جا" 0 ١=‏ 
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> جيب الزاوية 0 - جا 0 » جيب تمام الزاوية 0 < جتا 0 
> ظل الزاوية 0 = ظا 0 

٭ مقلوبات الدوال المثلثية الأساسية : 

سر O‏ عق عق حا ےت 

قاطع الزاوية 0 : قا 0 = يج = 


> قاطع تمام الزاوية 0 : قتا 0 = حيث ص ١2‏ 


جو ۳9 
جا0 ص 
> ظل تمام الزاوية 0 : ظتا 0 = حت حيث جتا 0 ٠+‏ 


_ ۱ جتا9 
> ظ٣‏ یج جا 


٭ إشارات الدوال المثلثية : 
الشکل الجاور یوضح 
إشارات الدوال المثلثیة 
لأى زاوية حسب الریع 
الواقعة فيه.. 

(VY. 
: ولسلهولة الحفظ نستخدم إحدى العبارتين العاليتين‎ 
" "کل جبار ظالم جته داهية‎ 
أو " كل جميلة ظريفة جتها عريس‎ 


]کل جاء ظاء جنا 


مثال (۱۰) 
إذا کان الضلع الٹھائی لزاوية (ه ) فی وضعها القياسي یقطع 
داثرة الوحدة في النقطة ( )٠,۸ ٠٠,١‏ فأوجد الدوال المثلثية طذه 


حدد إشارات الدوال الا 


ھ۶ 


"؟)؛١اتج‎ ء٦۰‎ 


» ظا ۰۰٢۲ء‏ قا٣۳۰"ء‏ جتا °۱۰ 
الحل 

جا ۶٦٦‏ كمية موجبة 
.. جتا؛؟۲ كمية سالبة 
.. ظا١٠؟”‏ كمية موجبة 
.. قا۳۰۰' كمية موجبة 


°٩‏ د الربع الأول 
2۰ 3 الریع الغالث 
٠١‏ الریع الثالث 


۰ الریع الرابع 
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۰ الریع الغانی .. جتا ۶۱٠۰‏ كمية سالبة 
-۔-س۳۰*- ۶۳۳۰ 3 الربع الرابع .۰ ظا(-۶۳۰) كمية سالبة 
مثال (؟1١)‏ 
إذا كان الضلع النهائي لزاوية ھ في وضعها القياسي يقطع داثرة 
الوحدة في النقطة ( س» 7 ) فأوجد قيمة س حيث س3 ع* 

ثم أوجد : جاه ء ظاه ء قاھ 

ا حل 
۷ 1 ائرة الوحدة .. س؟+(1)؟ <۱ 
: (س» ‏ )3 دائرة لوحدة ی یں 5 = 


. س؟ ې 3 = 
رس ید اد 


. النقطة هی ( 5 , + 


٥ 


إذا کان الضلع النهائي للزاوية ه في وضعها القياسي یقطع 
دائرة الوحدة في النقطة ( ۰۱۰:۸ ص ) . فأوجد قيمة ص حيث 
ص د ع" ثم أوجد الدوال المثلثية للزاوية ھ . 

مثال (۱۳) 
إذا كان الضلع النهائي للزاوية (؟ وب) في وضعها القياسي 
يقطع دائرة الوحدة في النقطة ( ٠,١‏ ص ) فأوجد قیمةضص 
حيث ص 3 ع ثم أوجد : ظا( 7 وب )ء قتا(17 وب ) 

الحل 

۱< (5,ءءص ) 3 دائرة الوحدة .. (٦,٠)؟ + ص؟‎ ٠٠ 


بن وم +ص؟ ک۱ .. ص۹ 2۰۳۱-۱2 ۶ 


إذا كان الضلع النهائي للزاوية ه في وضعھا القيامي يقطع 


دائرة الوحدة في النقطة ( ؟ سء س ) قامنخد ييه س الموجبة 


حمّل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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.. (؟ىسءس ) 3 دائرة الوحدة .. ()س)؟ +س؟ <۱ 


. ۱2 + 0 


٭ الدوال المثلثية لبعض الدوال الخاصة : 
أولاً : الزوايا الريعية : 

لاحظ أن دائرة الوحدة تقطع المحورين فى 
العقاط : (٠١۰۰)ء(-٠۱٦۰)‏ 


() الزاوية 0 = ۹۰“ 

جتا ۰2۴4۰ جا ۱-۶۶۹۰ ظا ٩۰‏ °= ۵ ( غير معرف ) 
(۳) الزاوية ۱۸۰۶0" 

جتا ۱-۴۱۸۰ ۰ چا ۰2*۱۸۰ 
ي" هنا 

جتا ۲۷۰ ۶< 


> ظا2*۱۸۰ ۰ 


» جا ٩۷۰‏ ۱-2۳ 
> ظا ۷۰ °= ( غير معرف ) 
ثانیا : الزوایا: ۰°۳۰ ° ۰۰ : 
یمکن استخدام الآلة ا حاسبة لایجاد النسب المثلثية لکل 
زاوية عاح خدۃطی) وان"طلب عدم استخدامها . 


مثال (۱0) 
بدون استخدام الآلة ا حاسبة أوجد قيمة : 
۳ جا ۳۰'جا' ٩۰‏ ° - جتا *٠‏ قا ٦٦‏ ”+ جا۷۸) ° جتا؟ ۵ ° 
الحل 


نوجد قيم الدول ا مثلثیة لكل زاوية على حدة بالآلة الحاسبة : 


0 


Vv ۳۷ 5 
) (× 0-( + ٩۱-۹) ( ۷۳ القدار‎ 


نفك الأقواس ثم نضرب باستخدام الا لة الحاسبة : 


۳ - ا ١‏ ہے 
المقدار = ۳× ے×ے--؟-۱×م 


نوجد الناتج باستخدام الآلة الحاسبة : المقدار - حلط 
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( تدريب ) 
أوجد قيمة : ظا؟ ۳۰+ ؟ چا؟ ٤٥‏ °+ چتا؟ ٩۰‏ ° 
تمارين (۲) على الدوال المثلئية 

: حدد إشارات الدوال المثلثية الأتية‎ )١( 
جا ١٠۵۱ء جتا ۱۲۰ ° ۰ ظا 2۳۷۰ء قا٤؛؟ء ظا-..۳*‎ 
° ۲٠ ظتا‎ ء٥٠٭اتق‎ » 
فاوجد لہ( ) بالعقدیر الستینی‎ “٢,٤ = إذا كانت س‎ 
. ثم حدد إشارة جاس » جتاس» ظا؟س‎ 
إذا كانت : ۹۰ < 0 < ۱۸۰ء جا 0 = أوجد : جتا0»‎ 
ظا 0 حيث 0 زاوية فى وضعها القياسى فى دائرة الوحدة‎ 
إذا كان الضلع النهائي للزاوية ه في وضعها القياسي‎ 
يقطع دائرة الوحدة في النقطة ( - س ۰ ) فأوجد قيمة‎ 
< س الموجبة ثم أوجد ظاه » جاه » فتاه‎ 
إذا كان الضلع النهائي للزاوية ه في وضعها القيابي‎ 
يقطع دائرة الوحدة في النقطة ( س۲۰ س ) فأوجد قيمة س‎ 
. الوجبة » ثم أوجد جتاه » جاه » ظتاه‎ 
إذا كان الضلع النهائي للزاوية + في وضعها القياسي‎ 
يقطع دائرة الوحدة في النقطة ( س »> ) فأوجد قيمة س‎ 
. + السالبة ثم أوجد الدوال المثلثية للزاوية‎ 
إذا كانت جتا؟ = حيث د ۲ حادة فأوجد الدوال‎ 
. ۲ المثلثية للزاوية‎ 
إذا كان الضلع النهائي لزاوية ه في وضعها القياسي يقطع‎ 
دائرة الوحدة في النقطة ( سس ) فأوجد قيمة س حيث‎ 
. س > صفر ثم أوجد الدوال الثلثية لزاوية ه‎ 
22 أوجد قيمة : جتا ے × جتا۰ *+ جا "2 »ا جا‎ 

(۱) أثبت صحة كل ما يأ : 
9) ١--؟‏ جا 2*٩۰‏ جتا ٩۱۸۰‏ 
(ب) چتا 2 = جتا' £ - جا" 2 
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ریغ الزوايا المنتسبة 
٭ تعريف: 
الزاويتان المنتسبتان : هما زاويتان الفرق بين ( أو مجموع ) 
قياسيهما عدداً صحيحاً من القوائم ( ٩۰‏ أ ۱۱۸۰ء ۲۷۰ أ :85 ) . 
ونلخص هذا الدرس فى دراسة الأرباع ووظيفة كل ربع . 
أولاً : استخدام المحور الأفقى 
يكون رمز کل ربع كالآق : 
(۱)_الربع الأول : 
ويشمل جميع الزوايا الق قياسها 
محصور بين الصفر والتسعين 
أى : ه د ]1900 ولیس له رمزلأن جمیع زواياه حادة . 
9)_الريع الغانی : 
وپشمل جمیعالزوایا التى قياسها محصور بين ۹۰ ء ۱۸۰ 
ید د ] 1۱۸۰۰۹٠۰‏ ویکون رمز الربع الغانی هو ( ۱۸۰-ھ) 
حيث ھ قياس زاوية حادة . 
)۳( الربع العالث : 
ویشمل جمیع الزوایا التى قیاسها محصور بین ۱۸۰ ء ۲۷۰ 
أى : ه 3 ]۲۷۰۰۱۸۰[ ویکون رمز الریع الغانی هو( ۱۸۰+« ) 
حیث ھ قياس زاوية حادة . 
)4( الریع الرابع : 
ویشمل جمیع الزوايا التى قياسها محصور بین ۲۷۰ ء ۲٠١‏ 
أي :ھ۰۲۷۴2 1۳٦۰‏ ویکون رمز الربع الغانی هو ( 560 -ه ) 
خیث ھ قياس زاوية حادة . 
تخطوایت استخدام الأربا ع-أفقياً : 
)١(‏ نحدد الربع الواقع فيه الزاوية الغير حادة وا مراد انتسابها . 
(۲) نعبرعن الزاوية باستخدام رمز الریع الواقعه فيه . 
(۳) نعین إشارة الدالة المثلثية العطاة تبعاً لهذا الریع ونمسح رمز 
الربع وتبقى ھ فقط . 
ثانياً : استخدام المحور الرأسى 
(0 الربع الأول : رمزه ( 0ه -ه) 
(0) الربع الغانی : رمزه ( 50 +ه) 
)۳( الربع الغالث : رمزه ( ۲۷۰ -ه ) 
(٤)‏ الربع الرابع : رمزه ( ۲۷۰ +ھ) 
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(۳) نعين إشارة الدالة المثلثية المعطاة تبعاً لهذا الربع 
)٤(‏ نتأتأ( أى نضيف أو نحذف حرف العاء من الدالة الثلثية ) ثم 
نمسح رمز الربع وتبقى ه فقط . 


مثال (۱7) 
بدون استخدام الالة الحاسبة أوجد قيمة : 
جتا ۶۱۲۰۰ ظا ۳۱۵؟ + جا ۲۰ ° ظا ۳۰۰ ° 
الحل 

جتا 2*۱۰ جتا ( ۰-۱۸۰ ) = - جتا :1-59 

> ظا ١‏ °= ظا ( ۱0-۳۰ ) = - ظا هع ١-2"‏ 
2 جا ما6 = جا ( ۱۸۰ ٩۰+‏ ) چا :۰۹ے گ۴ 
> ظا ۶۳۰۰ء ظا ( ٠5م‏ و ) = - ظا ٩۰‏ °= ما ۳ 


١ - )۳۳۳( ×) 


:. المقدار=(=3) ۷ (-۱) +( 
مثال (۱۷) 
إذا كانت : 
جتا ۳٣٣‏ ” ظتا ۲٤١‏ ”+ ؟ جتا (- ٠۳١‏ ) قتا ه؛ "جا ١و‏ °= س 
فأوجد بدون استخدام الآلة الحاسبة قيمة س . 
ا حل 


جتا ” ” ح جتا ( ۳۰-۳۹۰ ) = جتا ۳۰ °= 
> ظتا ۲٤۰‏ °= ظتا ( ۱۸۰+ ٩۰‏ ) = ظتا ٩۰‏ °= 


و 
0 
١‏ 
ظاء 
> جتا(۱۳۵۹) = جتا 7 °= جتا ( ٠٥-۱۸۰‏ ) 


7 o 
جتا ۵ لحب‎ - < 


۰ قتا ٤٥‏ °= ا -ما؟ > جا ١و ١2”‏ 


- لصارد (۴ڑ) >( )+۲( )مد (با؟) ۱x‏ 


س ل 
0 0 0 


( تدریب ) 
بدون استخدام الآلة الحاسبة اود قيمة : 


جتا ۸۰ جا (-:*) ظا؟ ۲۲۵۰ 


مثال (۱۸) 
إذا كانت جاه = جتا ؟ه فأوجد قيمة المقدار: 
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قا" (۱۸۰-ھ ) جظاه؟١‏ 
جا(۱۸۰+ ھ )جا (۲-۱۸۰ه) 
الحل 
× جاه = جتا كه .. جاه - جا( ۲-۹۰ھ) 


=a > SAY . SACHA . اه‎ ٩ < ه‎ 


. چاه = چتااه . 


: قا (۱۸۰-ه) = 


> ظا ۱۳۵ = ظا ( 1۵-۱۸۰ ) = -ظاهء °= -۱ 


7 جا" 1-۱۸7 )۶ 


إذا كان : ظا(س +۲۰ ) = ظتا(س -۲۰ ) فأوجد قيمة س ثم 


قا"(۱۸۰-س) 
ظاه ۱۳ 


أوجد قيمة القدار : 
٠‏ الحل العام للمعادلات المثلئية : 

إِذا کان : جا 0 حجتا 0, فان : EOE‏ 

( لاحظ أن قياس زاوية ا جیب أولاً ) 

إذا کان : ظا 0, = ظتا 0, فان : 0+ ریہ 


مثال )۱٩(‏ 
أوجد ا حل العام لكل من العادلات الاتية : 
(!) جاء 0 - جتا) 0 


(ا) ۰۰ جاء 0 - جتا؟ 0 .. غ0 20۲ یٹ 


إما ٢+۴0۲+0 ٤‏ 7۲یہ .. ۴01+ ]ریہ 
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تمارین ری على الزوايا المنتسبة 
( ملاحظة : كل العمارين بدون استخدام الآلة الحاسبة ) 
() أكمل مايأق: 


أو: 72+2-0-04ه .. ۴201+ 7یہ 
2 0+ یہ 


7 الحل العام هو: 2+5 نہ أو + NT‏ 


(ب) ». ؟ جا(0-۴) ۱2 

؟ ؟جتا۱=0 .. جتا 0 = ج 

×٠‏ جتا0 موجبة .. 30 الربع الأول أوالرابع 

الریع الأول : 0 2 ٠-٦٠‏ 

» الربع الرابع : 0 = ۰ ۷ے ۳۰۰ = ےت 
× الحل العام هو: +۲۲ آو: + ۲ یہ 


مثال (۲۰) 


أوجد جمیع قيم 0 حيث 30 ] م ۳ [ والتی تحقق,کل من 


المعادلات الآتية : 
)( قتا(5-0) - قا 0 
(ب) ظا۳ 0 -جتا) 0 =۰ 


() + قتا(3-0) -قا 
2٦ 7‏ طعە 2 


T+ 20+ 0 .‏ 7 ۲ھ گی یہ 


Ks 
+ 12 سے‎ 
۳ 


عند له < ۱: 0 + 1 ( مرفوض ) 
(ب) ظا ۳ 0 = ظتا؟ 0 > ۲۳ 2 ۶+ VT‏ 


VT + 2 ۵ 7‏ ح 0 + رم 


RTT, FT 
< 3۱ +۳ ع‎ 0 : 
EB ۵ 


(تدریب ) 
أوجد ا حل العام لكل من العادلات الآتية : 
(۲) جتاه 0 - جا0 
۳-) = 
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0) جاه۱۳*< 


أوجد قيمة المقدار: 

جا 520" جا ۱۲۰ ° - جتا ۶۱۲۰ جا( .وم °) 

أوجد قيمة المقدار: 

جتا ۱۲۰ ° ظا ۲۳۱۵+ جا ٢؛؟‏ ° ظتا ۱۲۰ ° - ظا ۶۱۳۰ چا۰٩‏ ° 
أوجد قيمة المقدار : 

تا ۱۸۰ °+ جا ۶۳۳۰+ جتا ۱۲۰ °- ظا (- وام °) 

إذا كانت : جا "١6‏ - جتا(ھ ۱٥+‏ °) فأوجد قيمة ھ ثم 


جا" ھ + جا" (۱۸۰-ھ) 
ظاه * ۱+ جا۰ ۱۸ 


آوج دار : 
إذا كان : ظا س = ظتا ؟ س فأوجد قيمة س ثم أوجد 
قيمة المقدار: جتا؟ (۹۰-س ) + چتا؟ س - چا۳ س 
آثبت أن : 

جا ”١6١‏ جتا ۱۲۰+ جا ٦٦٠٦‏ چتا2*۳۳۰< جتا ۱۸۰* 
أوجد قيمة القدار : جا ۶۳۱٣۰‏ جتا (- ٦۷٥‏ * ) + قا؟ .۱۳ 
أُوجَد ا حل العام لكل من العادلات الآتية : 

(۱) جا0۳ = جتا0 

(ب)- جتا 20 جاه 6 

(ج) ظاء 0 = ظتا ؟ 0 

(ء) قتا 05 2 ق0۳۱ 

ثم أوجد قيم 0 فى كل منها حيث 30 ]220 [ 


2 


(0) التمثيل البيانى للدوال المثلئية 


*: العمشيل البيانى لدالة الجيب : 


3 


5 
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ثانياً : العمشيل البیانی لدالة جیب التمام : 


رھ 


٩ 


1 
)۱( مجاٰٰا هو] - مه », -ه [ 


(؟) مداها  ]۱۰۱-[<‏ (۳) دورة الدالة <؟ 7۲ 


تمارين ر٥‏ على التمثيل البیانی للدوال المثلثية 
(۱) مدی الدالة د حيث د (0) = جا؟ 0 هو oe‏ 
(؟) مدی الدالة د حيث د (0) < ؟ جا 0 هو 0 4 ئ 
(۳) مدى الدالة د حيث د (0) = ۳ جتا 0 هو a...‏ 
)٤(‏ مدی الدالة د حيث د (0) = جتا ٥‏ 0 هو ی 
)٥(‏ أوجد القيمة العظمى والقيمة الصغری والدی لکل دالة 

من الدوال الآتية : 

(۲) ص 2 و جا6 

(ب) ص < 7 جتا 0 
)٦(‏ مثل بيانياً الدالة : ص = ؛ جتا 0 ومن الرسم أوجد : 

0) مدی الدالة. 

(ب) القيم العظی والقيم الصغری للدالة ؛ 


)٦(‏ ایجاد قياس زاوية بمعلومية إحدى نسبھا 
المثلثية 
مثال (۲۱) 
إذا كانت : ۳٦٣٣ < 0 < ٠‏ فأوجد قياس زاوية 0 عندما 
ظا ١(-0ه؛١,؟)‏ 
الحل 
ظل الزاوية 0 = كمية سالبة .. 0 3 الربع الغانی أو الرابع 
الزاوية الحادة التی ظلها ۲,۱۶٤٢‏ هى ۶٦٦‏ 
الریع الغانی : ٠0‏ 1۵-۱۸۰ = ۲۱۱۵ 


تطبیی 
احصل عليه نویل من 
App Store é le Play‏ 
حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة - ٢٢٥٥200(۰م/(۱۷۷۷۷۰۲۲‏ 


الريع الرابع : © 2٦٦-۳٣٣‏ 7۲۹۵ 
ملاحظات : 
إذا كان المطلوب قياس أصغر زاوية موجبة فنأخذ قياس 
الزاوية فى الربع الأصغر فقط . 
إذا كان المطلوب قياس أكبر زاوية موجبة فنأخذ قياس 
الزاوية ف الريع الا کب 
( تدريب ) 
أوجد قياس أصغر زاوية موجبة تحقق كلاً من : 
(۳) جا ۲ ):,۲۳٥٣(‏ (ب) جتا ١‏ (-۱۶۲,) 


(ج) ظتا ۲ (۳,۱۳۱۸) (ء) قا ۲ (-۲,۲۳۱۶) 


مثال (2؟) 
إذاكان جا 0- + حیث 0 أصغر زاوية موجبة فأوجد قيمة : 
ظا 6 گا ( ۰0-۱۸۰ جا(0-0۰) ۰ قتا (-0) 
ا حل 
الب 0 - .. 0= جا ۲ (۰,۸) = ۸/ °۵۳ 
.. ظا 0 = ظا 1۸ ۳ °= ۱,۳ ۰ جا(0-۱۸۰) = جا 0 = ۰,۸ 
> جا( 0-٩۰‏ ) = جتا 0 = جتا۸/ ۳ °= ۰,۱ 


ء قتا 0 = - وبا 0 -- ١‏ 3 
مذ جا0 جام ۳" 


بالمثال التالی ) 


١,۲١ - < 


مُثال (۲۳) 
إذا کان ؛ ظا 0 <۳ حيث 0 قياس زاوية حادة فأوجد قيمة : 
(۱) جتا' ۵ -جا؟0 
(؟) جتا۶۱۲۰ جا( 0-۱۸۰0 ) + چا۱۰ه* 

ا حل 

٠‏ 0 قياس زاوية حادة .. 30 الریع الأول 
نرسم الثلث ثم تحسب طول الضلع الناقص 
طول الوتر = ٩ + ۱٩‏ = ۸ا٠٠‏ = ه وحدة طول 


کے 


(0) جا ۵- جا 0=(£)؟-( ٦-۲)‏ 


(؟) جتا ۱۲۰ ° جا( 0-۱۸۰ ) + جا" 
= جتا ( 50-180 ) جا 0 + جا ( ٢٠ہ )٥٦٣٣--‏ 


الرياضيات للحوے الأول الثانوی - الفصل الدراسی الأول للأسټاط القدیر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 
= - چتا ۱۰ ° جا 0 + جا" ٭ أجب عن الاسئلة الاتية : 
> - جتا 3٠‏ جا 0 + جا( ٭ہ۰-۱٣)‏ (۳) إذا قطع الضلع الٹھائی لزاوية قياسها 0 فى الوضع 
القيامى دائرة الوحدة فى النقطة ۴ (-0,860,7) فأوجد 
×( ) حيث : °۰ < 0 < .نمه 
إذا قطع الضلع الٹھائی لزاوية قياسها 0 فى الوضع 
القياسى دائرة الوحدة فى النقطة ب(- ی 2۳-۰ ) 


.> 0عظا ۴(۲) دعوت ۲۳٩‏ فأوجد ۸( ) حیث : °۰ < 0 < ۳۰۰" 


إذا قطع الضلع الدھائی لزاوية قیاسها 0 فى الوت 
() جتا' 0 - جا" 0 = (جتا ؟ه/ ٭۶)؟-(جا ؟ه/ د۶۳)؟ الو ا : 3 ۱ 
القياسى دائرة الوحدة فى النقطة ج(- 4 - د ) 
= (۸,)؟ - (٦یہ)؟‏ = ۰,۶ 2۰,۳۱ لان ۹۹۷ ۲۷ 
فأوجد ۵ (0) حيث : °۰ < 0 < .نمه 
ْ : إذا قطع الضلع الدھائی لزاوية قیاسها 0 فى الوضع 
إذا قطع الضلع الدھائی لزاوية قياسها 0 ف الوت الى دائرة الوحدة فى النقطة ۶ ( 
دائرة الوحدة فی النقطة ب( 0,5 -0,8) فأوجد 0(۸) 


حيث : °۰ < 0 < °۳۰ 


مثال (5؟) 

سد کک 

TeV ۷‏ 
قأوجد ہ(0)) حیث : °۰ < 0 < ٩۳۹۰‏ 

7 إذا قطع الضلع النهای لزاوية قياسها 0 فى الوضع 


القیاسی دائرة الوحدة فى العقطة +(--ل, ل ) 
س > . » ص<ے 30 الریع الرابع ۱ أو وت 
. 0= -جتا ۲ )۰,٩(‏ = ۰ -۸!ا ۵۳ ۶ ےمء! ٩ ۳.٩‏ فاوجد قا 0 » قتا 0 


إذا کان : جا 0 - 2 > وکانت : ٩۱۸۰ < 0 < °٩۰‏ 
( تدریب ) 


إذا قطع الضلع الدھائی لزاوية قیاسها 0 فى الوضع القیاسی 
دائرة الوحدة فى النقطة ب (-۰,۸-۰۰,۱) 
فأوجد : ظا 0 › ظتا 0 . 


فاحسب قياس زاوية 0 لأقرب ثانية ثم أوجد قيمة کل 
من : جتا0 » ظا0 ء قا9 . 


تمارین ر٦‏ على ایجاد زاویه ب 
٭ آختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 
)١(‏ إذا کان جا 0 - ۰,۳۲۰ حيث 0 زاوية حادة موجبة فان 
2 ) يساوى ی 
2۲٥,٠٦٦ )۷(‏ (ب) “٦۳۷‏ 
(ج) "۳٣۲,۳۸۸‏ (و) ١,۳٣٣‏ * 
(۶) إذا کان ظا 0 = ۱۱۸ ء وكانت ۶۹۰ < 0 < ۶۳٣‏ فان 
2 ) يساوى کس یٹ 
(۷) ,° (ب) 2۱۱۹,۰۰ 


(ج) ۲۰,۹۰۵ ° (ئ) ۲۹۹,۰۵۰" 


حمل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة = WWW.CrYP2dQ ¥.CO0°‏ 


الرياضيابته للسفى الأول الثانوي - الفصل الدراسی الأول 
الهندسة 
الوحدة الثانية : التشابه 
را تشابه المضلعات 
٭ المضلعان المتشابهان 


يتشابه المضلعان اللذان ما نقس العدد من الأضلاع إذا كانت 


. الزوایا المتناظرة متطابقة‎ )١( 

(۲) أطوال الأضلاع المتناظرة متناسبة . 

٭ ملاحظات هامة : 

)١(‏ لى يتشابه مضلعان لابد من توافر الشرطان معا 

(؟) يراعى ترتيب كتابة الرؤوس المتناظرة لسهولة كتابة 
العناسب بین الأضلاع المتناظرة . 
تسمى فسبة التشابه بين مضلعين " معامل التشابد : 
إذا كان معامل تشابه المضلع ۲ب + ء للمضظلع س ص ع ل 


يساوى (ك) فان معامل تشابه المضلع س ص عرلا للمضلع 


۷جو يساوى ( ل ) . 
مج اعد 9 
حيط الضلع س‌ص ع 

لیکن ‏ معامل تشابه المضلع ‏ للمضلع م 

وکان : كه ۱ فان ٣‏ تكبير ل م 

۰۰ <ل <۱ فان تصغیر ل ”م 

» ۵ <۱ فان 1 يطابق 3 

(۷) کل مضلعين متطابقین متشابهان ولیس كل مضلعین 

(۸) الضلعان الشابهان لغالث متشابهان . 

- کل الضلعات النتظمة ( المثلث التساوی الأضلاع‎ )٩( 

الریع - ا لحماسی | لنتظم ب السداسی المنتظم Cc‏ الخ ) 
الق لها نفس عدد الاضلاع تکون متشابهة . 
(۱۰) الستطیل الذهی : 
مشابه للمستطیل الاصل بشرط أن یکون طوله أصغر 
)۱١(‏ النسبة الذهبية : هی النسبة بین طول الستطیل الذهی 
إلى عرضه = ۱,۲۱۸ :۱ 


تطبیق مذکرات جاهزة للطباعة 


App Store «© Google Play 
حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون‎ 
WWW.CrYP2dQ¥.CO0° - موقع مذكرات جاهزة للطباعة‎ 


للأسټاط القدیر / غلي الدین یعیی ۰۱۱۱۹۰7۱7 


الضلع بج ء نج الضلع س ص ع ل 
(0) احسب ۸( س ل٤‏ )ء طول ۲و 
(ب) إذا کان محیط الضلع ۲ب جء = ۱۹۰۰ سم أوجد محیط 


الضلع س ص ع ل 
الحل 
× المضلع ۷۲ج سم المضلع س ص ع ل 
۔ ا = ہی)۱ ود( ) رض ) = هه 
يددج ) = کہ( ) = ٩۷۰‏ 
۰( ) = ۵( ) د.وم-( لمم + "١‏ ) - .9۹ 


٦_٢۴۶ بے م‎ f 
۸ ۸ ال صع‎ 


٢.‏ لے 

وت ۲,۱ سم 
حيط الط - ٦‏ 
حيط الضلم سصع ل َ۸ 


۱۹,۰ _ ۳ 
حیط الضلع سصعل ٤‏ 


7 حيط المضلع س ص ع ل << )٦‏ سم 


ب جو 


( تدریب ) 


ق الشکل : 1 


٩‏ س 
و لل 
٠‏ سم 


ب ۳ 
۵ ۲ب ج رہ ۸ وه وه = ۸ سم » و<۹سم 


3 و۶ ٠=‏ سم فاذا كان محيط ۸ ۴ب ج ۸۱2 سم . 
أوجد أطوال أضلاع ۸ بج . 
مثال (؟) 
مستطيل ذهبى طوله ۷ سم أوجد عرضه لأقرب سنتيمتر. 


۱,۲۱۸ - ۷ 


العرض ۱ 


الرياضياءته للحوہ الأول الثانوی - الفسل الدرامی الأول 


( تدریب ) 
مستطیل ذهبی عرضه ۸ سم . أوجد طوله لاقرب سنتیمتر 
تمارين را) على تشابه الضلعات 

٭ أختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 
)١(‏ الضلعان الشابهان لغالٹك 000 

() متطابقان (ب) متوازیان 

(ج) متكافئان (ئ) متشابهان 

مستطيلان متشابهان الأول طوله ٥‏ سم والغانی طوله ۱۰ 


(۲) ۰:۱ (ج) ۲:۱ (ئ) ۱:۲ 

أى مضلعین منتظمين ما نفس عدد الأضلاع یکونان 
(') متطابقان 
(ج) متکافثان 


(ب) ۳:۱ 


(ب) متوازیان 
(5) متشابهان 


إذا كان معامل التشابه لضلعین متشابهين -1 ۱9199۳ 


(0) متطابقان (ب) متوازیان 
(ج) متکافئان (ئ) متشابهان 
مثلثان متشابهان النسبة بین طولی ضلعين متناظرین 
فیهما ٩:‏ فاذا کان حيط الأول ۱۲ سم فان حیط 


٤ (PD 
۲۱ « 0 آکمل : یتشابه الضلعان إذا كان‎ )٦( 


(ب) ۱۱ (ج) ۳٣‏ (و) ۲۵,؟ 


٭ أجب عن الأسئلة الاتية : 
(۷) کل من أزواج المضلعات التالية متشابهة . أكتبها بترتیب 
الرؤوس التناظرة وحدد معامل التشابة ( الأطوال بالسم ) 


حمل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة = ٢٢٥٥200(۰م/(۱۷۷۷۷۰۲۴‏ 


للأسټاط القدیر / غلي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 


(۸) الضلعات العلاثة العالية متشابهة . آوجد القيمة العددية 
للرمز الستخدم فى القیاس : 


: الضلع + + ء ىہ الضلع س ص ع ل . فإذا كان‎ (٩) 
۰ ۱-۲ ]بے )۳ سم ء ب ج 2 ہے س ص‎ 
. ضع = ۱۲۶۳ . أوجد قيمة ۶ العددية‎ 

(۱) مستطیل بعداه : سم ٦٦‏ سم . أوجد حيط ومساحة 
مستطیل آخر مشابه له إذا کان : 
() معامل التشابه < ۳ 

(ب) مكامل التشابه = ٠,٤‏ 

(۱۱) مسٌتطیلان متشابهان بُعدا الأول : ۸ سم » ۱۲ سم ء 
ومحيط الغانی ۲۰۰ سم . أوجد طول الستطیل الغانی 
ومساحته . 


)۳( تشابه الشات 


© مسلمة : 
اذا طابقت زاويتان فى مثلث نظائرهما فى من آخر 
كان المثلثان متشابهين . 


مثال (۳) 


۸۵ بح فيه : ۴(7 ) = ۰٦٥‏ 4( ) = ۰ 
> ۵ س ص ع فيه: ۸۵( ض) = ۰٦٥‏ فد( 2 ) <۷۵. 
أثبت أن المثلثان متشابهين . 
الحل 
۸ س ص ع فيه : 4د( ض ) ٥٦ء‏ 9ہ( ) = ۷١‏ 
لل ) حار رهبم )دن 
۸ ۴بج » س ص ع فيهما: 
(O) = (Fr «< 1= (2) = )‏ دن 


. المثلثان متشابهان‎ ٠ 


الرياضياءته للحوہ الأول الثانوی - الفسل الدرامی الأول 


نظریات وتنائج هامة 
٭ يتشابه المثلثان المتساويا الساقين إذا ساوى قياس 
إحدى زاویتی القاعدة فى آحدهما قياس إحدى 
زوايتى القاعدة فى المثلث الآخر . 
۲ 


A‏ یہ 


٭ يتشابه الثلثان التساویا الساقین إذا ساوى قياسا 
زاوینی راسيهما . 


<J خر‎ 


۰ پتشابه المثلثان القائما الزاوية اذا ساوق قياس احدی 
الزاويتين الحادتین فى آحدهما قياس احدعا 
الزاویتین الحادتين فى المثلث الآخر . 


۲ 2 
* إذا رسم مستقیم یوازی أخد أضلاع مثلث ویقطع 
الطلعین الآخرين أو الستقیمین الحاملين لهما فان 
المثلث الناتج يشابه المثلث الأصلى . 
۲ 
بر وه بج 


as ۸‏ یم ۸ باجح 


ب 


)٤( مثال‎ 


۵ بج فيه اج - سم » شم وه / بج بحيث کان : 


وه / بج 


۸ ۲و ه یم ۸ باجح 


تطبیق مذکرات جاهزة للطباعة 
حمّل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 


موقع مذكرات جاهزة للطباعة = ٢٢٥٥200(۰م/(۱۷۷۷۷۰۲۲‏ 


للأسټاط القدیر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹۲۰7۱7 
۸ < ۲۳2۶۲ +۳,۱ < ۲ <۳,۱ سم 


سم 


٣ب‏ ج مفلت ء3 اب 

سم وه / بج ويقطع اج ف ه , 

» سم اس یقطع وھ باج 

فى س » ص على الترتيب . 5 

)٢(‏ اذكر ثلاثة أزواج من المثلثات المتشابهة 
زس سھ وه 


۲ أثبت أن : بص | صج باج 
الحل 

ب وش گر بص .. ۸یس ںہ ٢۵‏ باص 

.. سام بر ص > . ۵ لس هرم ۲۸ص ج 

# وه / بج .. ۸ یھ ۸بج 


يي ھ۵۸2 س ںہ ۸ ۲ب ص 


A رس‎ 


من (۳(۰)۲(۰)۱) : 


2 0 بج 


( تدریب ) 
ق الشکل القابل: 
٣ب‏ جمفلت» ء داب 
زسم ۶ھ / ب ج ویقطع ۴ج فى ه 
٠‏ و / اج ويقطع بج فىو. ب 


آثبت أن : ۵ ۲و ه بح ۸ و بو . 


٭ فى المثلت القائم إذا رسم من رأس القائمة عمود على 
الوتر انقسم الثلتُ إلى مثلثين متشابهين وکلاهما 
يشابه المثلت الأصلى . 
A‏ ۲ج قائم الزاوية فى ؟ 
٣٠ا‏ بج 


.. ۵ی ایح ۸ أو ج رم ۵ ب اج 


الرياضياءته للحوہ الأول الثانوی - الفسل الدرامی الأول 
ومن الفید تذكر علاقات إقليدس العالیة : 
چم (٥ب)؟‏ = بی مرب ج 
۴ (۱ج)۲ - جويا جب 


#۴ (50)" و ب »رو ج 


]ب عامج 


و << 
باج 


١ : ايضاً‎ 


مثال )٦(‏ 
فى الشكل المجاور: 
۲ب ج مثلث قائم الزاوية فى 
٠٣‏ 1بج وه لب 
ول اج ب 
آثبت أن : ۸۵ هم ۸ جوو 
الحل 


۸۵ قائم فى ۶ ." دج تتم دا 


(PN ٠‏ = - د٤‏ تتم دا 
من ()۰()):۔ () = وج ) 
ء (N‏ دن( ) = 
.. ۵ھ r~‏ ۵ جوو 

( تدریب ) 


فی کل من الشکلین التالیین أوجد قيمة س العددية : 


٭ إذا تناسبت آطوال الأضلاع التناظرة فى مثلثين فإنهما 
يتسابهان ر نظرية ١‏ ) . 


ے ۸ب + نہ۵ وهو 


حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة = ٢٢٥٥200(۰م/(۱۷۷۷۷۰۲۲‏ 


للأسټاط القدیر / علي الدین یعیی ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 
مثال (۷) 


فى الشكل الجاور : 
س ص ع ل شکل رباعی فيه : 
س ص = ۱۵ سم » ص ځ = ۱۸ سم 


1 


> ل<۸سمءل س - ٠١‏ سم ع 
آثبت أن : ۸ س ص ع رم هل س ع 
الحل 

الفكرة : لعمل التناسب بين أضلاع المثلثين نختار الأصغر على 
الأصغر ثم الأكبر على الأكبر ثم العالث على الشالث حيث : 
أضلاع المثلث الأول هی : س ص ء ص ع ء س ع 
تلع المثلث الغانی هی : ل سء س ع » لع 

ی ۳ )ع گے ۳۱۸ سص_ ۳۱۵ 

عل لم ؟ " سع ۷ ۲ " لس ۷۰ ۲ 
7ھ رص _ ت٣٤‏ 


ع “سود > دس دی دلسع 


مثال (۸) 


ق الشکل الجاور : 
اب ج و شکل رپاعیء ھ د بو ب 


بو ھب 


وم بج 


۷ جھ 
حت . - 
2 ۶" باج 


آثبت أن : > 


(0) و بج (ب) ۲ب رجه 


الحل 

الفكرة : لی نثبت التوازى نثبت تشابه المثلثين المحتويين 
على طرف التوازی ( وهما هنا ۵ ٢ب٤‏ ؛ ۵ جه ب) ثم فستنتج 
من التشابه قساوی زاویتین . 

(۲) سنستغل العطیات للوصول الى تناسب يؤدى للتشابه 


(۱) ×( ۴ء ) = نه( + به ) وهمافى وضع تبادل 


۴و بج 
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(ب) وينتج : +(بء ) = دہ( جه ) وهما فى وضع تبادل )|| شكل () : 
. فد( آهء ) = دہ( به ج ) بالتقابل بالرأس 


۵ اھ و سح ۵ بھج 
وينتج أن : 4( )= ی(جب) > س دو" 


شكل (۲) : 


بھ بم 


42 د اب جرم ۸ س بص 4 ٠.‏ < بمشتركة کڈ سر : 


. 4û 
(ب) بج پنصف < ۲ب س .الله به ونم ۸ باج‎ 


٭ اذا طابقت زاوية من مثلث زاوية من مثلث آخر 
وتناسبت آطوال الأضلاع التى نحتویها هاتان 
الزاویتان كان المثلثان متشابهین ر نظرية ۲) . 
٠.‏ ك » ه,منتصنی الضلعین ۲ب ۲ج .. وه / بج 
ل۵ھ ہہ ۸ باجح 
9 ا ٢‏ _ وه 
فدح ل وب بج 
"م _ ١‏ 
ولكن وب ۳ 
+ س +۱۸21 < س = ١1‏ سم 
رھ سح 
أو: ١<‏ زاوية مشتركة كما فى شكل (؟) 2 
تن فإن: ۸۵ لبج رم ۸۵ 2ھ 


رر تو ۲ب ج ء وه و مثلثان متشابهان» س منتصف بج ء ص 


مثال (۹) منتصّف "هو حيث ب + »هھ و ضلعان متناظران . آثبت أن : 


فى کل من الأشكال الآتية أوجد قیمةرالرمز:۱! تبخدم ف القیاس )٥(‏ ۸۵ ۲ب س -- ۵ وھ ص (ب) اس كاوه < (ب »او ص 
الحل 
1 
ب س > ھ ص و 


من (۰۱(؟) : ب ۸ باس نیح ۸ وها س 
7 ء۶ وب مس 
عاك (ب) وينتج من التشابه أن: = 
الحل > مس ناوه < ؟ب »رو ص 


الفكرة : نثبت تشابه المثلثين فى كل حالة ثم ذستنتج المطلوب . 


حمّل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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سو مت تہ سے سے 
( تدريب ) داب جرم ۵ وهو اس 1بج وص لهو. 


۷بج مثلث » 2۲ 8 سم » + = ٠١‏ سم بجت ؟1 سم آثبت أن : بس × ص و = + سا ص ه 


ه د اب حيث اه ت سم › 39 بج حيث بو 2 ؟ سم . )٤(‏ ف الشكل المجاور: و 
(ا) أثبت أن: ۸ بوه ھ بمج واستنتج طول وھ . ۲ب + و متوازى أضلاع 

(ب) أثبت أن الشکل ۶ج ده رباعی دائری . أثبت أن : 

قذگر ان : ۵ جوه رم ۸۵ وب ج 

الشکل الرباعی یکون دائرياً إذا كان قياس الزاوية الخارجة عنه || (۰) فى الشکل الجاور : 

يساوى قياس الزاوية القابلة للمجاورة ما ۴ب و ج وتران فى دائرة 


تمارين (۲) على تشابه المثلثات 
)١(‏ فى الشكل المجاور: أثبت أن : ۵ وه رم ھ ج به ثم أوجد طول جه . 
۲ب ج مثلث قائم الزاوية 00 


سی 0 تج فيه : ب = سم ٣۲۰٢‏ سم 38 ب۴ 
۰ دب ج. آکمل مايأق: " 


سے 
بحيث ۶۲ = ه۵,؟ سم » ه 3 ج۲ بحيث اه <۱ سم ۰ 


أنبلك أن : الشکل ب + وه ریاعی دائری . 


5) العلاقة بين مساحتی سطحى مضلعين 
٭ نظرية : 
النسبة بين مساحتى سطحی مثلثين متشابهین تساوى 
مربع النسبة بين طولى أى ضلعين متناظرين فيهما . 
م تنانج هامة : 
(۱) النسبة بين مساحتى سطج مثلثين متشابهین قساوی 
مربع النسنبة بین ارتفاعین متناظرین فیهما . 
(۲) النسبة بين مساحتى سطج مثلثين متشابهین قساوی 
مربع النسبة بين طولى متوسطین متناظرین فیهما . 
(۳) النسبة بين مساحتی سطحی مثلثين متشابهین قساوی 
مربع النسبة بين طولى منصفین لزاویتین متناظرتین 
© ملاحظه هامة : 
النسبة بين مساحتی سطح مثلئین متشابهین تساوی مربع 


حمل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة = ٢٢٥٥.(200م/(۱۷۷۷۷۰۲۴‏ 
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مثال (۱۱) 

أكمل ما یأق : 

)١(‏ مثلثان متشابهان النسبة بین محيطيهما ٣:٤‏ فإذا كانت 
مساحة الثلث الأكبر ۱١١‏ سم؟ . فإن مساحة الثلث 
الأصغر د 
إذا کان : ۸ لبج رہ ۸ وه و ء ل منتصف بج › م 
منتصف ھ و بحیٹ کان : ال < سم ؛ ۶ 926 سم » 
مساحة ۸ وه و ١٠6١‏ سم؟ فان مساحة ۸ بج = مس 
إذا کان : ۵ بج لم ھ وه له ینصف د ۱ 
بے سو سے 1 


وكان : کے ل » مساحة ۸ ۲ب ج ۱۳۰ سم؟ فان : 


ee u 
۲ب رم ۸ وهو » سم اس ل باج ص,بلاظ و‎ ۸۵ 
وکان اس = ۳,۵ سم > حيط ۵ ۶ھ و = اسم محیط‎ » 
= ب ج = ۷ سم فان طول ء ص‎ ۶ ۸ 
بين مساحتی الثلثین = 7ٹ و‎ 

الحل 
بفرض المثلثين المتشابهين هما ۸ ۲ب ج٢۵‏ وه و 

کر 


یط ۸وهو وه 4 
صصص ا 
مساحة الثلث الاصغر _ ۾ 
١١‏ ۱1 
. مساحة المثلث الأصغر - 5 ۴ ٣‏ سم؟ 


.. ۵ب جرم ۸ وه وء ال ۲۶۰ متوسطين 


7 07 1-6 سم؟ 


)۲( 
909 مساحء ۲۸ بج 
متناظرتين فيهما . مساحة۸ ۶هو =( 


هذا = 49 ١١-2)‏ 
م(۸؛دو) ۳ ۹ 


:۰ ۸ب ج رہ دوهی 62:۸ منصفى زاويتين 


۱۰ 
م( ۵ وهو) < ٦‏ 


حمل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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3 ۸۵ ۲ب نہ ۸ وهو اس وص ارتفاعان 


() 


( تدریب ) 
م(ه؟ جج) _ ۳ 
م(۸وهو) 3 
(0) إذا کان حيط الثلث الأصغر ۵ سم . أوجد حيط 
الثلث الا کبر . 
(ب) إذا کان ه و< ۲۸ سم أوجد طول بج . 


ب ج ء وه و مثلثان متشابهان » 


هه مه مه ۰ 


: حقيقةإهندسية‎ ٠ 
آلتضیلعان التشابهان یمکن أن ینقسما إلى نفس العدد من‎ 
. اغلات القن تتقنابه كل منها نظيره‎ 
فإذا كان عدد أضلاع الضلع = لہ ضلعاً فان عدد المثلثات‎ 
الداتجة عن طریق آقطاره المشتركة فى نفس الرأس ده -؟‎ 
: نظریة‎ ۰ 
النسبة بين مساحتی سطحی مضلعین متشابهین تساوی‎ 
. مربع النسبة بين طولی أى ضلعین متناظرین فیهما‎ 
مثال (؟1)‎ 


0 إذا کان المضلع ۶ب + ء بح الضلع ؟ ابا کے 


لبت - 1 فا کب مایساویه کل من : 


حيط المضلمع ۲ ب جو 
¢ 
۳ الملضلع بجو ( حيط الضلع بجو 
(؟) إذا كان المضلعان :۴ب جی ٢ب۶‏ جا و/ متشابهان 
والنسبة بين مساحتیهما ؛ : 5؟ فاکتب مایساویه کل من : 
محي طالمضلع ؟ ب جو 
حيط الضلع بجاو 
احل 

: الضلع 7ب جء بح الضلع ؟ /ب/ ج/ و“ 

م( الضعع ۲ بجه) ۰ م ب =( ۱ ۱ 
۳ المضلع بجو ( گت ۳ ۹ 


~ مت 


م بت 


م( الضلع ۲ ب‌جه) 


ب 
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لقن تست مھت ما هیا (۳) فى الشكل الجاور: 
e‏ ۴ جو - (د) 
۳ الضلع 7ب + ء بح الضلع ؟ ابا ج/ و/ 
م[ المضلع ۲ بجه) <<( < ( ا 
) لمضلع ہم“ ( 8 ب 


م( ۵ ۲جه) 2 ٩۰۰‏ سم؟ 5 


فان : م( ۵ وه ب) = 


فى الشکل الجاور : 
وہ( (بج ) - ٩۰‏ 
محي طالمضلع بجو ۴ ب ری ہے 


مثال (۱۳) » م( ۶۲۸۵ ج) <۱۸۰سم؟ 
النسبة بين حیطی مضلعین متشابهین ۳ :4 . إذا كان جموع فان : م( ۵ ۴ب ج) < 
مساحتیهما ۲۷۵ سم؟ فأوجد مساحة كل منهما . ٭ أختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 
الحل (ھ)_ مضلعان متشابهان النسبة بین محيطيهما ۲ :۰ فإذا کان 


ب ری ی مساحة الأول و۲۲ 4 وس احتیهما ۲٩۱‏ سے' فان مساحة الضلم الأصغر 
+ المضلعين متشابهين .س ا ع سم لضلع 


نفرض مساحة الأول = وك ء مساحة الغانی = 7 
۰ ول +2۱1 عهلا؟ .. 0۲۵ < ولام > ل 2 ۱۱ 
:. مساحة الضلع الأول = ٩‏ * ۱۱ < ۹۹ سم؟ 
> مساحة الضلع الغانی = ۱٦‏ ۱۷۷۱۰۱۱ سم؟ 


0) ۱۸,۶ (ب) جم (ج) ۱۸۹۲,۲۰ (ی) 1۵۲,۵ 
مضلعان متشابهان النسبة بين طولى ضلعين متناظرين 
فیهما : ۳ » وكان مساحة المضلع الصغر ۸ سم؟ فإن 
مسناحة المضلع الأکبر = 
( تدریب ) ۲)۸ () ۱ (ج) ۸ (و) هر 
(۱) مثلثان متشابهان مساحتی سطحیهما ۱۰۰ » ۱۶ سم؟ على مضلعان متشابهان النسبة بين محیطیهما ۶:۳ فان 
الترتیب » فإذا کان حيط الأول ٠٦‏ سم . أوجد محیط الغانی 7 0 10 
(؟) النسبة بین محیطی مضلعین متشابهین ۶:۳ . إذا کان (۳)۲:) (م) ۹:۱ (ج) :۳ (ی) ٦:۹‏ 
الفرق بين مساحتیهما ۷۷ بم ر فأونجد ملابحة كل نملا ماضلعان-متشابهانالنسبة بين مساحتیهما ۶:۳ فان 
(۳) سداسیان منتظمان » طول ضلع الأول ٦‏ سم ء وحیط النسبة بين محیطیهما جح سست 
العانی ۶۸ سم» فأوجد النسبة بين مساحتیهما . (PD‏ ۲:۳ (ب) ۳:: (ج) ۲:۳۲ )( sır‏ 
تمارین ٣‏ على العلاقة بين الساحات سی سہ سی طون شلعين و 
۵ ک نابات فیهما ۹:۶ فاذا كان حيط الاول ۱۲ سم فإن حيط 
(۱) اذا کان ك ‏ بج نہ ھ وه وء وکان ۶ب = ۳ وه فان : 


م (۶۸دو ) (۱) ۰,۳۳ (ب) ۲۷ (ج) ۳,۱۱ (۶) 1۰,۷۰ 


(۱۰) مستطیل بعداه ؟ سم » ۲ سم فان مساحة مستطیل آخر 
(؟) إذا كان : ۸ ۱ بج ںہ س ص ع مشابه له ومعامل التشابه بینهما = ؟ هی 
> م( ۸ب ج) <٩م(س‏ ص ع6 ) 0( ¢“ (ب) ۱۲ (ج) ٦‏ 


ء وکان س ص = ۽ سم فان ۲ب < 


حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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الرياضياءته للحوہ الأول الثانوی - الفسل الدرامی الأول 


للأسټاط القدیر / علي الدین یعیی ۰۱۱۱۹۲۰7۱7 

٭ أجب عن الاسئلة الاتية : مثال (۱۶) 

(۱۱) فى الشکل الجاور: فى کل من الأشكال الاتية : 
إء- ‏ )بیں وه / ب ج 

3 م( ۲۸۵ وه)< ۱۰ سم؟ 


یا مره 


ای ساحة شب شیف 7 لر 
وب جه . ١‏ 
(19) فى الشكل المجاور: 

٢بج‏ متوازى أضلاع 


ا دل وه 0 جب <(و) * 


أوجد قيمة س العددية ( الأطوال مقدرة بالسنتيمترات ) 
الحل 

الشكل الأول : 

۰ ۲ب )جك - (ھ) .. هجلاهى ده رهب 


۰ (س +ه) ۵ < ۱۱۲ 


0( أثبت أن : و 
دوج ورم ذهو 


¢ )جو( قرس <٣۰- ٠۸‏ ۲۳ے س دار سم 
)؟( اوچد : م )62۸( 


الشکل العای : 
(۱۳) فى الشکل الجاور : 


... وس + ۵ < 1۸ 


> ]وه <(۲) .. ۲و اه ۲ج راب 
٢۲‏ قطعة ماسة للدائرة الارة 
E‏ .وس + س ) × س = ( ٦+۳‏ ) ×۳ .. س؟ 2 ۲۷ 
و 
برژوس ھ ۲ب ج ا 


3 >+ 
> بے ۱۳ج . أوجد : اکا 


ر( تطبيقات التشابه فى الدائرة 

٭ تمرين مشهور : 

اذا تقاطع المستقيمان الحاويان للوترين أب جو 

لدائرة فی نقطه ه فان :]× هرب حا هاج ھری  .‏ 
اذا تقاطع الستقیمان الحاویان للقطعتین ۲ب , جو 


فی نقطة ه . وکان ه ١‏ <ه ب ع ه جاه ی فان : 
النقط ۲ ب ج و تفع على دائرة واحدة . 


وذلك من تشابه الشلثین : ه ۲ ء , ه ج ب فینتج أن : 
ھہ٥_‏ هو 


= حم ه( ياه ب ده ج كاهو 
همح ها ب 


( لاحظ أننا تخرج مرتين على الوتر من نقطة التقاطع ) 


فاذا کان : ه ۶ »اه ب < ه + كاه و فان : 


النقط ؟ ٤ء‏ جء و تقع على دائرة واحدة . 


تطبيق مذكرات جاهزة للطباعة 
حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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مثال (۱۵) 


فى أى من الشکلین التاليين یکون الشكل ۴ب + و رباعی دائری 


( تدریب ) 
فى الشکل الجاور : 
آثبت أن العقط : م ۾ با ج و 


تقع على دائرة واحدة . 


© تنانج هامة : 
)١(‏ إذا كانت © نقطة خارج دائرة 
۰ يمس الدائرة فى + 
, ۶ب تطعياق ۰۲ ب 
فان : (م ج)؟ = ۱۶ »امب 
( لاحظ أننا نخرج من نقطة التقاطع ۶ مرتین على 
الماس أوالوتر) . 
(؟) إذا کان : (ه )۲ <ه ب »ره ج 
فان : ۲۵ تمس الدائرة الارة 
پالتقط ؟ ء بء + . 
مثال (17) 
فى كل من الأشكال التالية ھ۴ ماس للداثرة . أوجد قیم س ء ص 
العددية . ( الأطوال مقاسة بالسنتیمترات ) 


حمل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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الحل 
شكل (0: 

٠‏ 6+ ماس ء م بقاطع للدائرة 
.. (ج"-معيامب . س؟<و(۵+م) 
بر س؟ = ے س د م1۵ ۸,۱22 سم 
هکل (: 

٠‏ 6+ ماس ۰ م ب قاطع للداثرة 

.. (مج" - مم »مب .. دعس (س + ۱۳) 

ب. س؟ + ۲س 4 -. .. (س +۱)(س -و) <. 


.. س = -۱۱(مرفوض ) .. س ٤=‏ سم 
شكل (۳) : 


5 ۳۲ھ -(و) 3 و“ « وب < و و اوه 


+ چس × ۳ < 1 × ۹ ے س = ١١‏ سم 
٠چ‏ ماس ۴ب قاطع للدائرة 


7 (م ج)۲ = ۴۴ »× مب 5 ص؟ ه (ه+س +۳) 


آے ۰ کے ے 
. ص =0( ۵+ ۳+۱) .. ص ١‏ ص ۱2۶ سم 


( تدریب ) 
فى الشكل الجاور : 
ه۴ ماس للدائرة» ه ج يقطع الدائرة 
فى ف ج,عل الترتیب . حیث : 
هو < سم جع < ۵ سم .ا 
۱ مثال (۱۷) 


آسم ب 
شکل (؟) شکل (۲) 


ال 


الرياضيات للحوے الأول الثانوی - الفصل الدراسی الأول للأسټاط القدیر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 


sf x> = (oP) . 

.٠‏ ۴ب ماس للدائرة الارة بالعقط : ب» ج ء 

شكل (0): 

VA=(¥+31)31=s Px +>P على‎ (4) = (OP) < 
و‎ ۲۶۲۷ (oP) .. 

.. ۲ب ليس ماس للدائرة الارة بالتقط : ب» ج و 

شكل (۴): 

۰ ۵ ۲بج قائم الزاوية فى ب: .. ((ج)" = (۱ب)؟ + (بج)؟ 
- )+( = )+ (۲)۸ ۱۰۶ .. ۱۷2۲ سم 

٢ ×‏ ۱۶-۱2 ۳,۱ سم 

۳٩ 2۱۰۱۷ ۳,۱ 2۱۷ ۲ < 1= (0) = (OP) <. 
۲و اج‎ = (oP) . 


.٠‏ ۴ب ماس للدائرة الارة بالعقط : ب» ج ء 


( تدریب ) 
۲ب ج مثلث فيه : آب < ۸ سم 
٤۰ج‏ سم 7٤3۶٤‏ 
> 5 + حيث جو < ۱۲ سم 
آثبت أن ۴ب تمس الدائرة 
الارة بالط : ب جوم . 


٭ أختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعظاة؛ 
)١(‏ ف الشکل الجاور: 

بے ؟۱ سمء جه ٤=‏ سم 

فان : ه ء = اواج 

(ج) ۸ سم ء) ٩‏ سم 

فى الشکل الجاور: 

الدائرۃ ‏ طول نصف 

قطرها ۵ سم 

۰ 7 ماس لطا عند ء 


فان ۲ج = ساب 


)۳( ۳ سم (ج) ٥‏ سم © ۸ سم 


حمل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة - ٢٢٥٥.(200م/(۱۷۷۷۷۰۲۴‏ 


)۳( إذا تقاطع الوتران ۴ج » به فى نقطة ء فان : e‏ 
(۴) ۲ و و ج < و ب « و ه 
(ب) ه ۲ اه ب < ه چاه و 
(ج) ء ب »او ( < وه او ج 
(ء) ء ۲ و ه < و ج رو ب 
فی الشکل الجاور : 
۴ ماس للداق مع 
» ۶۴ < ۱۵ سم 
۰> ۹ سم 
فان طول قطر الدائرة = مس 
0) ۱۱ (ب) ع (ج) ه 
فی,الشکل الجاور : 
۴ ماش ار اه 


(ء) ۲۵ 


قاظعان 4 ]اج < ۳ سم 3 


جه ٩<‏ سم ان بع ...... 


)٦(‏ فى الشكل المجاور: 
كل العبارات الرياضية العالیة 
صحيحة ماعدا العبارة ۱ 
(۱) (۱ب)؟ < ۲ج ۱و 
(ب)۔ (۱ب)؟ = اه × و 
(ج) ۱ج ×= اه ۱۱۷و 


(ء)ج × اء = اه اه و 


» 5۳ < ؟ سم فان وه = 8 کے 

0( ۲ سم (ب) ۸ سم 
٭ أجب عن الأسئلة الآتية : 
(۸) أوجد قيمة س العددية فی كل من الأشكال الآتية : 


(ج) اسم 


الرياضيات للحوے الأول الثانوی - الفصل الدراسی الأول للأسټاط القدیر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 
(۱۳) داثرتان متحدتا الرکز ۴ » طولا نصفى قطریهما ؟۱ سم » 
۷ سم » رسم الوتر 6۴ ف الداثرة الکبری ليقطع الداثرة 
الصغرى فى ب )اج عل الترتیب . 
آثبت أن : ۶ب رب و = ٩۵‏ 


)٩(‏ فى أى من الشکلین التاليين یکون : ۴ب ماس للدائرة 
المارة بالعقط : ب ) ج و ؟ 


(۱) فى كل من الشکلین العالیین أثبت أن : 
النقط ۲ ¢ با ٤<‏ ء تقع على دائرة واحدة 
)0 


الداثرتان ۶ ء لہ متماستان عند ه » > یمس الدائرة 
#عند ب » ویمس الداثرة لہ عند ج ٢‏ ۴ھ بقطع 


الداثرتین عند و » ء عل الترتیب . حیث : آو< ؟ سم 


3 وه 2 ه سم » ھ٤‏ <۷سم آثبت أن : ب منتصف ۲ج 
)١(‏ ۲ب۱) جء - (ه] مدع بها » وه - ا هچ 

إذا کان : به = سم » جه 2و سم . 

أثبت أن : السقط * بج جح »و تقع على دائرة واحدة . 


حمّل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة = ٢٢٥٥.(200م/(۱۷۷۷۷۰۲۴‏ 


الرياضياءته للحوہ الأول الثانوی - الفسل الدرامی الأول 


الأستاۓ القدپر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦٦١‏ 


الوحدة الاللة 
نظریات التناسب فى ال 
01١‏ الستقیمات التوازية والأجراء المتناسبة 


۰ نظرية : 
اذا زسم مستقیم يوازى أحد أضلاع المثلث ویقطع 
الضلعین الآخرين فانه یقسمھما إلى قطع آطوا لها 
متناسبة . 


۰ 


ففی الأشكال الحالية : 


إذا کان : وه / بج 


af _ و٢‎ : فان‎ 


۶ وب ھج 
© ملاحظه هامة : 
إذا کان ىه ۸ بج فان : 


_ اه ٢ے‏ ۲ه 
* وب ہے © 


© عکس النظریه : 
اذا قطع مستقیم ضلعین من أضلاع مثلتٌ . وقسمهما 


إلى قطع آطوالها متناسبة فانه يوازى الضلع الثالث . 


ففی الأشكال العالية : 


فان : وه / بج 
أى أن : التوازی > التناسب ‏ التناسب > توازی 
مثال )١(‏ 


فى الشکل الجاور : 
و ريه 


تطبيق مذكرات جاهزة للطباعة 
حمّل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 


موقع مذكرات جاهزة للطباعة = ٢٢٥٥200(۰م/(۱۷۷۷۷۰۲۴‏ 


وه اج هجو ={ 

3 ۴ب <۱ سم 2 بھ ح ٩‏ سم > 

+ = 18سم. أوجد طول بج 2 + 
مثال (؟) 

فى الشكل المجاور: 


أثبت اھ 7 بج 


فى الشكل الجاور : 


آثبت آن :"وه / باج 


أكمل ما يأتى : 
فی الشکل الجاور : 
إذا کان وھ / بج 
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(۳) فی کل من الأشكال الاتية وه / بج . أوجد قيمة س (۸) فی الشکل الجاور : 
العددية ( الأطوال مقاسة بالسنتیمترات ) : ۲ب جمفلت و3 اج 
0 ۲ )۲( 6 وه // ۲ب 3 ء و/ اه 
۴ 


آثبت أن : 
(جه)؟ = ج و × جب 
۲ب ج مثلث فيه ب = ١5‏ سم » ۲ج ۲۱2 سم ۴3۶ب 
بحیث ۶۲ = ۵,۱ سم » ه 3 اج حیث اه = ۸,۶ سم . 
أثبت أن : وه / بج 
(۱) فى الشکل المجاور: 
(۱) إذاکان ۱ءء > بو 
تا » جه ٦=‏ آوجد طول ه 
)٤(‏ فى کل من الشکلین العالیین آثبت أن : س‌ص رت < ©) إذا کان ۴ ء = س 
ب و 24 


() > > بوكس + ۶۲ ب =۳ و ج۶٢‏ أوجد قيمة س . 


© نظریة ناليس العامة : 
إذا قطع مستقيمان عدة مستقيمات متوازية فان أطوال 
القطع الناتجة على أحد القاطعين تكون متناسبة مع 
: ا قطع النانجة على القاطع ال 
)٥(‏ فی الشكل المجاور: اطوال القطع جة على القاطع الآخر . 
فى الشكل المجاور: 
إذا کان : 
۵ له لم 4 ل » 
۶ قاطعان ظا فإن : 


اباب ج ےو ج 


جه 0١‏ بو < (۲) 

> س ۴3ي » ص و مم 

حيث سض / بج // هو 

فاذا کان ۴ب < ۱ سم ۰ج رہ سم 6 وسم 
» ه ص ٤=‏ سم . آوجد طول کل من ١ه‏ » وس . 

فى الشکل الجاور : 

ب جء شكل رباعی فيه س د ۴ب 

> ص 3 اج حیث سص / بج 

» رسم ص ع / جو ویقطع ٢ء‏ 

فى ع. 

آثبت أن : س ع ۸ بو 

ب جو شکل رباعی تقاطع قطراه فی ۴ .رسم مه / ۲و 


۳ ہے ا 
ویقطع ۲ب فى ه »رسم و / +5 ویقطع ++ فى و 
أثبت أن : هو ۲ج 


تطبیق مذکرات جاهزة للطباعة 
حمّل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 


موقع مذكرات جاهزة للطباعة - ٢٢٥٥.(200م/(۱۷۷۷۷۰۲۴‏ 


الرياضيات للحوے الأول الثانوی - الفصل الدراسی الأول للأسټاط القدیر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 


فى الشکل الجاور : 
)2( إذا كانت أطوال القطع ۲ب || جء |/ھو 
الناتجة على أحد القاطعين و 
متساوية فان أطوال القطع حت : احسب قيمة س » ص العددية. 
الناتجة على القاطع الآخر ا حل 
تکون متساوية . .۰ ۲ب||جی|]/ھو ۱ٴعیوے., ب۴ع< جه 
فاذا کان : ل ⁄ ل ⁄ ل ⁄ لي ءوکان : ۲ب = بج = در | س-۱<؟س +۷ .. وس وس 2 ۱+۷ 


فان : ۴ با = با جا = جا وا 


مثال (۳) 
فى كل من الأشكال العالية احسب قيم س ء ص العد‌ة : 
( الأطوال بالسنتيمترات ) تمارین ر٦‏ على نظرية تالیس 
© أختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
(6۱/ فى الشکل الجاور : ۲ب جء شبه 1 


ل 


٠‏ سم ه و// جب فإن: 2 ۾ 


2 


(ج) ۳۳ 


۳ب + _ وداه 
كس +4ع ۱ ٤٤‏ 0( ع (ب) ۸ 


۰ ۳(۶س +؟) = ۵( سبع) ۱٢‏ 6 ۱۹ 
۱س + 2۸ ۷۰ س +۲۰ فى الشکل الجاور : 
كلاس ءاس ۸-۲۰2 بر ۲س 2 ۱۳ ے س 12 سم ثلاثة مستقیمات متوازية 
» أطوال جزأى أحد القاطعین 
متساوية فان : ص - 00و 
0) ۲ (ب) ۓ (ج) ه و) ٦‏ 
)٤(‏ فى الشكل الجاور: 
۴ب || جع 
فان : ۴۲ بج = 
(۲) ۴ج جو (ب) ۴و ۶۱۱۷ 
(ج) ب ۶۲۲ (ی) ۶۴۲ 


حمل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة = ٢٢٥٥200(۰م/(۱۷۷۷۷۰۲۴‏ 


الرياضيات للحوے الأول الثانوی - الفصل الدراسی الأول للأسټاط القدیر / غلی الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 
٭ أجب عن الأسئلة الآتية : 
)٥(‏ فی كل من الأشكال الآتية احسب قيم س » ص العددية 
( الأطوال مقاسة بالسنتيمترات ) . 


إذا کان منصف< ۲ هو ٴ۶ فإننا نبدأ العناسب من (۲) 
8 ۲ ع ۶ 
لضلعين المغلث فنقول ج ثم نبدأ من ( ۶ ) لأجزاء القاعدة 


فنقول ك2 مع ملاحظة تساوی النهایات فى النسبتين . 


مثال )٥(‏ 
فى الشكلين التاليين أوجد قيمة س ( الأطوال مقاسة بالسم ) 


۴س+ ۱‏ ص-۱ "ص +۷ اس ۱۳۶ 
شکل (۳) شکل (۶) 
)٦(‏ ۲ب جء شکل رباعی » ه ء و » س » ص منتصفات 
الأضلاع ای بج جم ۲۶ . 
آثبت أن الشکل ه وس ص متوازی أضلاع . 
(۷) ۴ب ۲۱ + 5 - (ه) , س د ۲ب » ص 3 جء »وان : 


سص || بو // اج . أثبت أن : س كاه و = ج ص ره ب 


5) منصفا الزاوية والأجزاء المتئاسية 
٠‏ نظرية : 
اذا نصفت زاوية راس مثَلت ر أو الراویة الخارحة ۱ 
للمثات عند هذا الرأس ) وقسم النصف قاعدة ال 
إلى جزأين فان النسبة بين طوليهما تساوى النسبة ١‏ 
بين طولى الصلعين الآخرين . سي س چا 
فى الشکل العا ی : 1 ہج ۸س +2۸ وس +۲۰ 
۴ ء ید قے ۳ من الداخل 7 ۱ 1 ۱ ہ مس وس < ۸-۲۰ 
كما فى الشکل الأول » ۱ / یی ۰ ۳ س 2 ۱ ے س 2 و سم 


وو تی تج ۱ (تدریب ) 
الشکا الغانی . فان : 7 
لشکل العانی . فان ف الشکل الجاور : 


اد ٹیمڈ س العددية . 


حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة = WWW.Cr YP 2d ¥.CO0°‏ 


الرياضيابته للسفى الأول الثانوي - الفصل الدراسی الأول 


)٦( مثال‎ 


۴ب ج مثلث قائم الزاوية فى ب » رسم 5۴ ینصف < ۲ 


ویقطع باج فى ء . فاذا کان : بو ٢٢‏ سم 
کی :مج کید فأوجد محيط ۸ ۲بج . 


5 بفرض أن رو0 یرد وہ دوس 

۰ لك ۲ب جقائم الزاوية فى ب: 

.. (0ج)" = (٥ب)؟‏ + (ب ج)؟ ( فيثاغورث ) 
.. ۵ سآ ۹ س؟ +(.+,)"؟ 
.. (1س)؟“(؛۹)؟ 


7 مب = ۲ ۱٦×‏ ۸ سم » 1ج = و<ا ١١‏ - ١6م‏ سم 


= س؟‎ ٦ . 


+ وس 2 1۶ > س ۱۱ سم 


3 حيط ۸ ۲ب ج = :1 + ۸ ٠١+‏ = ۱۹۲ سم 


( تدريب ) 


حیث ٢ء‏ < ۱۶ سم > وج = ۱۸ سم . !ذا كان 


حيط ۵ ۶ب + = ۸۰ سم فأوجد طول كل من : بج اب 


© ملاحظات هامة : 
)١(‏ إذا وُجد منصفان لزاوية ۲ الداخلة والخارجة 


۴ء منصف داخل » *ه منصف خارجى فان : 


۴ب 


النصفان لزاوية رأس الثلث الداخلة والخارجة 
متعامدان . 


منصف زاوية رأس الثلث التساوی الساقین یوازی 


القاعدة . 


تطبيق مذكرات جاهزة للطباعة 
حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 


موقع مذكرات جاهزة للطباعة = ٢٢٥٥200(۰م/(۱۷۷۷۷۰۲۴‏ 


للأسټاط القدیر / علي الدین یعیی ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 


مثال (۷) 
ب جمثلث فيه ۷۲< ۲ سم » ب + = ۷سم » <۲ <۱ سم. 
رسم ۶۲ پنصف < ۲ ویقطع بج فى و »ورسم ھ 
ینصف < ۲ اا ویقطع جاب فى ه . 
)٢(‏ آثبت أن ۲ب متوسط فی ۸ ۲جه. 


(ب) أوجد النسبة بین مساحة ۸ ۲ وه ومساحة ۸ ۲جه . 


اسم 


کے نصف د ۲۰۱ھ پنصف << ! الخارجة 


.. و بح ۷ 


مم 

ھ ھ۴۰ جھ متساويان فى الارتفاع ( مشترکان فى الرأس ) 
۰ |التسبة جين مساحتيهما قساوی النسبة بین طولى قاعديتهما 
.. ما(شث+وه):م(ش(+جه)- وه:جهم 


8 وال عاب لق( - ۰ . 
K+)‏ ) :۱ ت ٣:‏ 


.2 وبع ۷و ب .., م وبح ۷ 


( تدریب ) 


sf‏ يتصق > ب ج 7ھ ینصف ‏ ج۲ و 


> ب = ۷ سم » ۲+ =۲ سم بج ت٥‏ سم أوجد طول ىه . 


الرياضيات للحوے الأول الثانوی - الفسل الدراسی الأول للأسټاط القدیر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 


٭ طول النصفان الداخلی والخارجی لزاوية رأس مثلت : || شکل (۳): 
)١(‏ إذاكان 7 ینصف ح ۶ من الداخل ویقطم بج ف || ٢ھ‏ ینصف <2 ! الداخلة » ٢٠۲ھ‏ 2۲ 
و فان : ۶۲ ۲۱ ب«۲-وب»«وج > ۶۲ ینصف < ۲ من الخارج 
() إذا کان ۴ه پنصف < ۲ من الخارج ویقطع بج فی ا ۲ب _ وب . ۱ «س ٩+)۱+‏ 


اج وج ٦‏ س +۱ 
ه فان : ۲ھ“ ۷١ا‏ ھرب×ھے -۲ ب<۲ج 


٭ ملاحظات هامة : ۰و م١وب×یوج ‏ م ب كاوج 2 ۷۱۲-۹۷۱۸۷ 
(۱) فى العنصیف من الداخل نبدأ بالضلعين بینما فى 0933 
العنصيف من ا حخارج نبدأ بجزأى القاعدة . 
(6) منصفات زوایا الفلث تتقاطع فى نقطة واحدة . ( تدریب ) 
فى الشکل التالى احسب قيمة س وطول کل من : ۲ء » ؟ھ 


.. سس + حدس ٠١+‏ > س < ۸ 


مثال (۸) 


فی کل من الأشكال الاتية احسب قيمة س وطول ١ء‏ : 
۲ 


فی ھ بو : .۰ به پنصف < ب . 


ولکن : ب <و م » بو < وج . 


» نی ھ۵ ۲5 ه : ٤ ٠‏ ٴو ینصف < ء 3 


هم ۲2 


من :)٢(۰)١(‏ ہم وم 


( تدریب ) 


٠‏ ينصف الى ۲ من الخارج كا فى الشكل الجاور : ب 


ج وج 5 ۳۳۳ 5 75 
شجهی ی ر ل ے سی E‏ الاطوال مقاسة پالسم) ن 
٩‏ ۱ ٹ TTT‏ 


أثبت أن :هو || بج + 4 و ۸ ۴ 
مثال (۱۰) 
١ب‏ جك شکل رباعى فيه ب = ۱۸ سم »ب += ۱۲ سم .ه 3 ی 


بر ٣سے٣ ٣٥٢-۳‏ .. ساس -(م م س 2 ۷ 
۰و ,وب روج (ب مج 

٭ - ۷ ۹×)٥+‏ سی سک 
٩۱۷ -‏ <۹۲۲ تقريباً بحیث ؟ اه = ۲ه و . رسم هو لمج قطع اج فى و . 


٦۰‏ 3 سب 
اثبت أن : بو ینصف ۔ ۲ب ج. 
تطبیق 7 جاهزة للطباعة 
حمل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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الرياضيات للحوے الأول الثانوی - الفصل الدراسی الأول للأسټاط القدیر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 


٭ فى الشكلين العالیین : أثبت أن : سص || بج 
أكمل ما يأق : 6 
)١(‏ ف الشكل المجاور: ۶۲ ينصف < ' فان: م 


و و موه و 
ح٣٤یی٣))‏ 


(ء) ٢ب‏ ×رجی < ۳ ھ4 

() النصفان الداخلی والخارجى لأى زاوية من زوایا مثلث 
یکونان “2 

(۳) ف المثلث التساوی الساقين منصف الزاوية الخارجة عند 


)٤(‏ فى ۵ ۶ب + اذا کان ۴ء ينصف < ب + ويقظع ب | )ف الشکل المجاور: 

وکان ۴ج < ۴ب فان : بی و 0O0‏ لل ع متوسط ف ۵ ۲ب ج 

٭ أجب عن الأسئلة الاتية : نک 

ہے وڈ ہے ۱ ۳ 
فی كل من الأشكال الاتية أوجد قيمة س» ص ثم أوجد حيط ویقطع فى س 

وص پنصف < ۳ ء ج 
۸۵ ۲ب ج: ۱ ١‏ 
08 / ویقطع اج فى ص . أثبت أن : سص || بج 


(۱۲) ۲ب ج مثلث فيه ]ب - ۲۷ سم 0ج - ۱۵ سم . رسم ۲ ۶ 


عه 
واس ينضلفك [٠‏ 57 ب 


ینصف د ؟ ويقطع بج فى و .إذا کان بو = ۱۸ سم 
«الحسي طول 6۳ : 

(۱۳) ۲ب ج مثلث فيه ا بے ۸ سم ۲ج = سم بج ٦٦‏ 
سم »سم ۶۲ ينصف < ۲ ويقطع بج فی » ورسم 
اه 2 د الخارجة ويقطع باج فی ھ۔ 


أوجد طول كل من ده » ٥ی‏ › ها 


تطبيق مذكرات جاهزة للطباعة 
حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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الرياضيابته للسفى الأول الثانوی - الفصل الدراسی الأول 


= کے 
(۱4) ۲بج مثلت › 3۶ بج و 3 بج حيث جء < ۲ب. 


رسم جه ٤٢|‏ ويقطع آب فى دء ورسم ھ و || بج 
ویقطع ۴+ فى و. أثبت أن: بو ينصف < !بج . 


٣‏ تطبيقات التناسب فى الدائرة 
٭ قوة نقطة بالنسبة لدائرة : 
قوة الحقطة ۴ بالنسبة للدائرة م 
التى طول نصف قطرها 8+ هو 
العدد الحقيقى در (۲) حيث : 


ہس )=( )نیہ ؟ 


۰ تجدید موقع النقطة ۲ بالنسبة للدائرة ۴ : 
(۱) إذا كانت قدر (۲) > ٠‏ فإن ۴ تقع خارج الدائرة 
فان ۲ تقع على الدائرة 


فان ۲ تقع داخل الثأآئرة 


() إذا كانت کہ, (۲) ٠<‏ 


(۲) إذا كانت کہ (0) < ۰ 


مثال (۱۱) 
حدد موقع كل من النقط ۴ » ب » ج بالنسبة للدائرة لہ الق 
طول نصف قطرها ۳ سم » ثم احسب بعد کل نقطة عن مرک 
الدائرة فی کل من ا حالات الآتية : 
() شش () ۱۰۶ (ب) في (ب) تا 
(ج) فص (ج) <- و 
ال 


(۷) فس (۲)<ه۱>. .م تقع خارج الداثرة لہ 


× فص )=( )اہ .. ۱۵ )۹ے 26۲ سم 


() س (ب) -. 


(ج) س (ج) <-<. 


8 ب تقع على الداثرة لہ 
اج تقع داخل الدائرة لہ 


. = (ع)۹ ٩-‏ ج = مه سم 


( تدریب ) 
حدد موقع کل من النقط ۲ 6 با ج بالنسبة للدائرة 8 الق 
طول نصف قطرها ۵ سم » ثم احسب بعد کل نقطة عن مركز 
الداثرة فى کل من ا حالات الاتية : 
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الأستاطذ القدير / علي الدين يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦٦٦‏ 
(PD‏ هم (7) <۱۱ 
(ج) "هم (ج) <-۱۱ 
۰ ملاحظات هامة : 
فى شکل الجاور : 
(۱) ده )= ۲ب« اج - ئ( 
.٠‏ طول الماس = ۱7 ہ, (۲) 
)1( ده (0) = اس × اص = (۲و)؟ 


(ب) در (ب) -. 


الدائرة #هطول نصف قطرها ۸ سم . النقطة ب تبعد ؟١‏ سم 
عق مركز الداثرة» رسم مستقيم يمر بالنقطة ب ويقطع الدائرة 
فى نقطتين + »و حيث جب < جو. 

احسب طول الوتر +5 وبعدہ عن المركز ۶ . 


3 ٣ں‎ 

(ب ۶)؟ نوہ ؟ = ب ج بر ب و 

:. ۱6 1۶ < ؟ جو ۶ج و 

جى > م4۰ ا٠‏ سم 
و ساب بعد الوترعن الرکز نرسم ۶ھ 1 جو 


ثم (ه) = (ه ۶ - نور؟ = ھ جياه و 


۰ ,؟ (جع)۹ < ۸ 


.> (ه )° -(۲)۸ ما۱۰ اما ۱۰ 


(ھ )= 1+۱ = .. هم ممأ سم. 


٭ الجور الأساسی لدائرتين مختلفتین : 
هو مجموعة النقاط الق لها نفس القوة بالنسبة للداثرتین . 
أى أن : قه, )٥(‏ = دہ (0) > ۲ 3 الحور الأسامى 


للدائرتين ۲ › لہ . 


الرياضيابته للحمّہ الأول الثانوي - الفصل الدراسي الأول 


مثال (۱۳) 
الدائرتان ۶ ء له متماستان من الخارج فی ؟ ۰ 7# ماس 
مشترك طما» ب > يقطع الداثرة ۴ فی ج » ء » به یقطع 
الدائرة له فى ه » و على الترتیب . 
(0) آثبت أن : ۴ب مور آساسی للداثرتین ۶ له . 
(ب) إذا کان : ہر (ب) ۳۱ بج ٤=‏ سم » هو<۹سم . 
آوجد طول کل من جی ؛ ب , به . 

الحل 

 )9‏ ہر (ب) = (بم)؟ 
> فس (ب) = (ب۲)؟ 
2 قم (ب) = فى (ب) و 
> () حفص () -. 
( لأن كل منهما تقع على الدائرة ) 
.. 8 مور أساسى للدائرتين / » له . 
(ب) ١‏ دم (ب) بج عابو .. ۳5۳۲۱( +جء ) 
2٩ .‏ +جو ے جو - 9 سم 
> ہر (ب) = (ب؟)؟ .. (بم) - وم > بم = اسم 
> به × بوے ۳٣‏ .. بھ(بھ+۹) ۳۱۶ 
.. (بھ)؟ + ٩‏ بھ ۳= ۰ .. (به +۱) (بھه۴)=. 
.. ابه - ۴ سم والجواب الاخر مرفوض . 

( تدزيب) 


دائرتان »لم متقاطعتان فى ۲ء بس لوب جواب۲ 


رسم <۶ فقطع الداثرة ۶ فی ء » ه حيث جء<۹ سم ء 


وه - ۷ سم ؛ ورسم و يمس الدائرة له عند و . 


() آثبت أن : قد (ج) = مس (ج) . 


(ب) إذا کان ب ۰ سم . أوجد طول کل من ۴ج » جو . 


٭ تذکر آن : 

: الفرق بين قياس القوس ؛ وطول القوس‎ )١( 
ف *ب ) : هو قياس الزاوية المركزية الق قوسها ۴ب‎ 
»طول ( 7ب ) : هو طول المنحنی من ۲ إلى ب بفرض‎ 
. شده لیصبح خط مستقیم‎ 


یق مذکرات جاهزة للطباعة 
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الأستاۓ القدیر / علي الدین بعیی ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 


حيث قياس الدائرة = ۳۰۰ ° 

إذا تقاطع قاطعان داخل الداثرة فإن قياس زاوية تقاطعهما 
يساوى نصف مجموع قياسى القوس 

المقابل هذه الزاوية والقوس المقابل ا 

للزاوية التى تقابلها بالرأس . 

فاذا كان ۴ب ۱) جء = (ه) ٰ 

فان م(آهج )= + [7(5ج )+ (۶ب )] 

إذا تقاطع قاطعان خارج داثرة 

فان قياس زاوية تقاطعهما 

پساوی,نصف الفرق الوجب 

بين قیاسی القوس القابلین ھا 

فاذا كان ب” ۱) جو = (ه) 

فان 4+( ۴ھ + )= + [ 0ہ( ۴+ ) -۸( وب )] 
القاطع والماس ( أو و الماسان ) لداثرة والتقاطعان خارج 
الدائرة یکون قياس زاوية تقاطعهما یساوی نصف الفرق 
الموجب بين قیاسی القوسین القابلین ها . 


۴ )=1 [د(بء )سر بج ) ] 


)= [یم(بسج ) - و( بج )] 


مثال (۱۶) 
فى كل من الشکلین العالیین آوجد قيمة س » ص ٠٤‏ : 


رگا 


الرياضيات للحوے الأول الثانوی - الفصل الدراسی الأول للأسټاط القدیر / غلی الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 


٦ھ‏ [ فم( بو ج )-س] .. ٩۱۵»‏ :۴۳۹ س -س > س و < )وج هھ وکسم » فی (س) = ۱۶۶ 


بر س ۱۰-۳۷۰ :۳۳ ے س 2 ٩۱۷۰‏ 0) أثبت أن ۴ب مور آساسی للداثرتین / » له . 
شكل (؟) : (ب) أوجد طول كل من س + » س و . 

. (ج) آثبت أن الشکل جء وه رباعی دائری‎ ٩۱.۰ [س - ۰ ] س ۵ ۵۰ حم سے‎ =° o 

> ص = .وم °=( ۱4۵ + ٠٠١‏ + ۵۰ ) = و٩‏ 9 (۷) آوجد الرمز الجهول بالدرجات : 


ع حل [۱۵-ص] < ( ۵-۱2۵ ) > ۲۳۰ 


( تدریب ) 


فى كل من الشکلین التالیین أوجد قيمة س : 


تمارین (۸) على تطبیقات التناسب فى | 

حدد موقع كل من النقط التالية بالنسبة إلى الدائرة ٢ء‏ 

والق طول نصف قطرها ۱۰ سم » ثم احسب بُعد کل 

نقطة عن مركز الدائرة : 

(0) همم (۲) عسوم (ب) ہم (ج)< ٩۱‏ 

(ج) ہر (ج) = صقر 

أوجد قوة الحقطة ١‏ حيث 2۶۲ ۱ سم بالنسبة للدائرة 

۶ الق طول نصف قطرها ٩‏ سم . (۸) .فی الشکل الجاور : 
أوجد قوة الدة لنقطة ء حیث ۶ 2۶ ۱۷۸ سم بالنسبة فد( ب۲ ج ) ۳۳ 
للدائرة ۴ الق طول نصف قطرها تم . اجب 9۷ 
إذا كان بُعد نقطة عن مركز دائرة يساوى ٠١‏ سم وقوة اه 

هذه النقطة با : لنسبة إلى الداثرة یساوی ۹۶ 6 جص ) = ٩۱۰۰‏ 

انحط ل كيف قط هد الا 4 آوجد قياس کل من : 

الدائرة ۴ طول نصف قطرها ۲۰ سم. ؟ نقطة تبعد عن گا ) آس (ب) سص ‏ (ج) < بهج 
مركزها ٦‏ سم» رسم الوتر بج حيث ۲ 3 باج 

> بے ۴۲+ احسب طول الوتر بج. 

فى الشكل المجاور: وو 

الدائرتان ۶ ۰ لہ متقاطعتان کم 

فی ۶ء ب حيث: ۱ 

ب ٥جو‏ )هو = سم 


le Play 
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الرياضيات للحوے الأول الثانوي - الفصل الدراسی الأول للأسټاط القدیر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 
حلول اللمارین المميز = ب؟-۲ - هو »اه ۲۹2۱-۱۷ 


۲۹۹ 
= کت سم > ,۱ 4 ہہ کار 


تمارین ر(ل 1 5 
(۱) الغانیة لاحتوائها على س؟ (۱()۱۳) د (س) -(سجد)؟ ١‏ 


() الفانية لاحتوائها على س؟ (ب) د (س) <؟ -(س+١)؟‏ 


جا د 5 س( 
(۳) العالعة لاحتوائها على س" (ج) د (س) < (س - ۱-۲۳ 


۶ .۰ س؟ + وس بے 
(4) .. س؟ دس .. س؟-س=. .. س (س -۱) <. 08 


.. س  .<‏ سد١٠‏ .. مجموعة الحل )١٠١(-‏ 

)۰< كمية سالبة‎ (٠١- - ۱۱-۱ المميز‎ )٥( 

.. مجموعة الحل فى ع = © 

(9) المیز عب؟-۱ ج< .۱-2۳۷۱ < ۰ 

.. مجموعة ال فى م = © 

(۷) .. س؟ دوس +و<. .. (س )۲ <. .. سک 

. مجموعة الحل =[ ؟) 

(0) (-۲ وهی نقطة تقاطع منحنی الدالة مع حور السینات 
(۹( مجموعة الحل = © ( لأن المنحنى لا يقطع محور السينات ) 
)٠١(‏ مجموعة الحل = (١ء--٣)‏ الطرف الأيمن = ؟ ( )" + ه ( 2 ) -« = . - الطرف الایسر 
() (0) .۰ س؟-۸۱<. .. (س-٩)(س )٩+‏ <.۰ عندما س < -۲ : 

.. سحو لم سع--ه .. مجموعة ال = (-۹۰۹) الطرف الأيمن <؟ (-۲)۳ + ه (-۳) م = . - الطرف الأيسر 
(ب) هن س؟ +س كح ہو رسک ده يمكنك عزيزى الطالب التأكد من صحة الحل باستخدام الا 2 : 
.. مزع إ» س ت۴ .. مجموعة ا حل = (۰ 6 (۱) نجعلل العادلة صفرية (عل الصورة : ۲ س؟ + بس + ج ے٠‏ 
(ج) .۰ (س +)۲<. .. س <-) .. .س 5 (-۲) (۱) نضغط الفاتیح الاتية : 

(ء) ب س؟ ےم .. سد + ماع( . سد 7 (؟) ندغل العاملات: 7 © ب ‏ ج بکتابة کل 

(ه) ب س (س +۱)(س -۳)-. د س  .<‏ سح ١ل‏ عدد ثم الضفط على [ - ] بعده . 

س -م .. مجموعة الحل = (۳۰۱-۰۰) (۳) نضغط[ =] فتظهر قيمة الجذر الأول ثم نضغط [<] 
09 (0) ۱-۲ بعی جعم مرة أخرى فتظهر قيمة الجذر الغانی . 

المیز = ب؟- ۲ ج 2۸۷۱۸-۳۹2 . مأالمیز<؟ )1( للخروج من النظام والعودة للنظام الاساسی نضغط : 


سو کے 


۴ 


ے =+ ے_ ے == 
دو ا ي ہف ع تچ 


.. د(س) = ) س؟ + هس -۳ 


جو ین 
(ب) ۲ دی ب< ۳ ج< -و 


المیز = ب؟- ۲ جع ۱-٩‏ ۱2-۷ 


۹+ ۶۱۷ 
سرع 5 ہی م ۳,۹2۶ » سم کا 


(ج) ےئ ب<-۳, جع ١‏ 


حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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الرياضيابته للسفى الأول الثانوي - الفصل الدراسی الأول 
)٤(‏ مرافق العدد ( ت -۳) هو العدد (-ت -۳)<-(۳+ت ) 
(ہ) ع + ع - عدد حقیقی 


)٦(‏ ع × ع - عدد حقيقى 


(G+) 
۱1+۹ 


_ ت٤٣‎ 


ت٤٤‎ +۳ 


۱+٩ ے‎ 
ت٤‎ -۳٣ 


.. سب ۱٩‏ = ۰ بالق مة على ؟ ہر س؟ + ٩‏ =. 
.. س؟=-ه .. س 2 عوما- = مان =+ ٣ت‏ 


(ب) .. واصآب+ ده .. ص؟ ٥+‏ =. 


.. ص = ± ما8 = + اهت 


ص ؟ = ٥‏ 


نمارین ٣‏ کک 
() ۰ الجذرين متساويين .. المیز(ب-۲) = صفر 
پ (-۔ع)؟-؛ × »ك -. .۔ ۱ ول ده 
() :۰ الجذرين حقيقيين مختلفین .. المیز >. 


(t=) -‏ امک 


e 


6-4م>. 
بالقسمة على )٠-(‏ .. م<١‏ 


سوک 


٠ )۲(‏ الجذرین مرکبین غير حقيقيين .. المیز < ۰ 
.. (- 0-> × ل x‏ <. .لا 

.. - هلل ٠٤١<‏ ۰ بالقسمة على )٦-(‏ .. ل > و 
)٤(‏ (0) .۰ المعادلة من الدرجة الغانیة .. عدد جذورها - ؟ 
> المميز = ب-4 ج+=(-))؟ ١×‏ ×ه=-۱<. 

. الجذران مركبان غير حقيقيان . 
(ب) .۰ المعادلة من الدرجة العانية .. عدد جذورها - ؟ 
> المیز = ب ىم ج+=(-٠٠) ×١×‏ ه)=. 

. الجذران حقیقیان متساويان . 
(ج) ۰ العادلة من الدرجة العانية 
» المیز = بء جع (-)؟- ير هد ولا>. 
. الجذران حقیقیان ختلفان . 


۰ عدد جذورها< ؟ 


(و) .۰ (س-۱۱)-س (س -1) - ۰ 
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. س س + وس ے. بر س ل۷س بے 


٠٠‏ العادلة من الدرجة الفانية .. عدد جذورها<؟ 

» المیز ع ب؟-۲۱ جع (-۷)- 2۱۱۱۱ ۵ > ۰ 

.. الجذران حقیقیان ختلفان . 

(۰) ۰۰ الجذرين حقیقیین مختلفين .. المیز ک٠‏ 

)4( نيام كاك کے ٣-١١‏ الک . ۱ >- ۱9 
ےے ٤‏ 

بالقسمة على (- ؟1١)‏ اك ی 


)3( .. الممیرع 


8 ۱۹۳( + ل )=. 


۶ہ الجذرین متساويين 


* = .. لمع 


ار 
ل 


.. (-۸)کھ ×ل ×11 <۰ .. و ول <. 
.. كال ٦٦-<‏ بالقسمة على (-51) .. ك ك٠‏ 
(۸) . .. الممیرع 


٭ [ل-۲]؟-× ۱×( +۱) <. 


كك" مك + ۸4ل ود .. ول - وال =. 
بالقسمةعل ؛: .. ۵-۵ <. .. ك (ك-4)=. 
۵ <۰ 4 ل <ء ‏ ل د< (۰.) 


(۹) المیز(- ۱۲۹-۲۵۱۳۰۱۷۶-۸ < ۰ 
ما المتيز ا١۹٢۱‏ ت = ۲٩‏ ت 


_ -(-۸) ٣٣ت‏ 
xT‏ 
م - (- ۸خ٤)‏ ۳۲4 ت پت 
Fx‏ ۳ 


A ہج‎ 


تمارين رق 
(۱) بفرض الجذرين هما : ل»؟ ل 
× مجموع الجذرين = -(-*) .. ل+؟ ل ٣=‏ 
٠. >‏ حاصل ضرب الجذرين = + 
٠۰ )۲(‏ أحد الجذرين معکوس ضري للآخر . 
(۳) :: أحد الجذرين معکوس جمى للآخر ٠‏ 


٠‏ یڈ 


> ل <۱ 


. ۲۱ ع ج _ > += 


م ب<۳ 


۱۹- 


(؛) مجموع اجذرین = حا ۰ حاصل ضرب الجذرین = حا 


e = حاصل ضرب الجذرين‎ » ١- = مجموع الجذرین‎ )٥( 
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(ج) ل +۰۰20 ل٦٦‏ 
مجموع الجذرين = ( ل -۱) +(۴-١)=(ل+۴)-؟‏ 
<- 2 ۳ 

> حاصل ضرب الجذرين = ( ل -۱)(-۱) 

= ل ۶-(ل +6) +2۱< ۵-1 +2۱ ؟ 

. = العادلة المطلوبة هی : س؟ م س + ؟‎ .٠ 

بر س؟ وس + -. . (س-؟) (س-۳) ۰ 

.. جذری العادلة الطلوية هما : ١‏ » ؟ 
.. المعادلة هی : (س -۱)(س -۲) < ۰ 


.اس = م س دام 


... س ۱2 س 2< ؟ 
.٠‏ جذری العادلة الطلوبة هما : ؟ » ۳ 


(۷) .. س؟-۳س +ع =. 


.٠‏ العادلة هی : (س -۲) (س -۳) -. أى 
مس د(۳) < ۰ 


6 4 ۱۷۸2۰۳ . 


.. د(۰<۶)۱ 


‘=P رر‎ 


(۸) .۰ س ۳ آحد الجذرين 
- (۳(۶+۲۹)۳) رود 
(9) .. س <-۱ أحد الجذرين 


۳ < .= ۴+ 60-5 


(۱۰) حاصل الضرب = » مجموع الجذرين دل + ۽ 
دك + بالضرب ×۲ . ۳ = ۲ل +۸ > لدم 
(۱۱) العادلة هی : ( سه ) ( س +۷)=. 

أى : س؟ + س بے 

(19) مجموع الجذرین ٣۳+۱۶‏ ت +۳۷-۱ ت <؟ 

> حاصل ضربهما = (۳۷+۱ ت ) ( 7۳۸-۱ )۱+ 2۳ و 
العادلة هی : س؟ ‏ م س + ع = . 

0 أ س ع ١‏ 

.. جذرى المعادلة الطلوبة هما : ٩‏ » صفر 


(۱۳) .. س؟ لاس ام < ۰ 
.. العادلة هی : (س-٩)‏ اس -. أى: س؟ وس =. 
(۱) ل +2۴ - . لمع 

> مجموع الجذرين - ل + +۲ < -ه +2 -۲ 

> حاصل ضريهما = ( ل +۱)(+۱) = ل ۶ +(ل + ۴) +۱ 
<-۱+۵<-؟ .. المعادلة الطلوية هی : س؟ + ۴٣‏ س ع -. 
(۱۰) ل + ٦=‏ ۰ ل ۳ء۷۰ 

مجموع الجذرين = ؟ ل +2۶۲ (ل +۴)<؟ ۱ - ۱ 
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أى : س؟ ۳ س + = . 


> حاصل ضربهما > ؟ ل ×۲ / -؛ ل 2۴ 2۶۷۱۷ ۲۸ 
“. العادلة الطلوية هی : س؟ ٣۱س‏ + ۸) ٠=‏ 


() ۰ س؟ ٩‏ س بلك =. بالضرب × ۱١‏ 


ہر سأ ٤٤س‏ + ٣۱ل‏ سے 

بفرض الجذرين هما: ل » ۳ ل 

.. ل +۳ ل 2 ۱۶ .. MWi=Jt‏ < ل < ۳1 

٥۵۱٦ = حاصل ضربهما‎ ۰ ۰۱۰۸ ۰۳٩ الجذران هما:‎ .٠ 
۲۱۳ < ل‎ > 2۱۱2۱۰۸۳۹ ۰ 

(۱۷) ۰.۰ الجذرين متساویین .. المميز= صفر 

بر بام جح. ی (-ہ)؟ جرم رجح 


8.۰۲ ۱-۵ ج 2 »۰ 


© د (س)< -ه إشارتها سالبة فى الفترة‎ )١( 
(:)'إد (س) = س' +۱ إشارتها موجبة فى الفترة ع‎ 
(ج) ]-.». ؟[‎ [ ۰۰۲] (® 
[ ۰۳ ] ن‎ [١-6-1] )ب(‎ ])۳۰۱-( (PD 
€ د (س) موجبة فى‎ 
د إ(س) سالمة فی ع‎ 
)۳(- د (س) موجبة فى الفترة‎ 
1۶0۳ ] د (س) سالبة فى الفترة‎ 
د (س) موجبة عندما س > ؟‎ 
۳ < د (س) موجبة عندما س‎ )۱۰( 
[١١5- ] د (س) موجبة فى الفترة‎ )۱( 
۰ < د (س)‎ )۱( )( 
[ ۰۰] 3 د (س) موجبة عندما س‎ > 
[ ۰» ] 3 د (س) سالبة عندما س‎ » 
۰ < (ب) د (س)‎ 


» د (س) موجبة عندما س 3 ع -(۲۰ 


عندما س < ۰ 


عندما س = ۰ 
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)٢( )٣(‏ د(س)ت٠‏ عندما س3 (۳-۰۲)] تمارین ری 
د (س) موجبة عندما سد ع -[-۲۰۳ ] 


() بوضع س (س  ۰<)۱-‏ سے 
> د (س) سالبة عندما سد ۲۰۳-۰۲ [ 


7 مجموعة ا حل هی : [۱-۰۰] 

(ب) د(س) <۰ عندما س = ۴ : 

(0) بوضع س*-۰<2۱ ے س ۱۰۱-2 
. مجموعة الحل هی : 6 -[-1۱6۱ 

(۳) مجموعة ا حل هی : ع -]-1۱۰۱ 
(؛) مجموعة ا حل هی : ]1۱۱-۲ 


]۱۰۱-[ : مجموعة ال هی‎ )٥( 


)1( س*-۱۱< ۰ ء بوضع س؟ ۱= ۰ سڪ 
. مجموعة ا حل هی : [- 5» ؛ ] 

00( بوضع سك - ح. .. س <- ) 

:7 مجموعةااطل هی : [-۰۲ ] 

(۸) بوضع ۳س س؟ =. . س؟-۷س سے 

ب س (س -۳)<» م س ۰2 ۳ 


.. مجموعة ا حل هی : ع -[۳۰۰ ] 


(۹) س؟+۰<۳-۷ بوضع س + - ٠:‏ ( لیس طا حل ) 
:. مجموعة ال 215 ( لأن القدار موجب دائماً) 


(۱) س؟ + ۳-۷ > ۰ ۰ بوضع س؟ + ٠=‏ ( ليس لطا حل ) 
. مجموعة ا حل = ع 

۱ ۱ ۱ )۱( بوضع س (س -) )=۰ .. س < ۰ ؟ 

نحل المعادلة » س ‏ س؟ + ؛ ٠<‏ باستخدام ْ | مجموعة ال ]12.0 

الآلة الحاسبة .. س ۳,۲۶ دي ۱ ۱ 


(۱0)- منکب » مس اج " بوضم س؟ + م س ۰-2۳ 


> د (س) =۰ عندما س3 [-۳,۲۰۱,۲) .. (س +۳)(س -۱)<. م سح م ١‏ 


> د (س) موجبة عندما س 3 ] -۰۱,۲؟,۳ [ ٠:‏ مجموعة الحل -[-۱۰۳] 


» د (س) سالبة عندما س 3 ع -[-۴,۲۰۱,۲] 

(۱۳) س؟- وس + +ه < ۰ بوضع س؟- وس + =٩‏ . 
+ المیز<۰ ے العادلة لیس طاحلق ع 

. القدار موجب دائماً .. مجموعة الحل = © 


(15) د (س) =۰ عندما س = -۱ .. د (س) موجبة فی ۰۱-۲ [ 
> / (س) - ۰ عندما س 3 ([-۲۱۰۱ 

1۱۰۱- ] ى (س) موجبة فى الفترة‎ .٠ 

.. الدالعين د/ موجبتين معا فی الفترة : )٩(‏ ۳س؟+۱۰س -۸ < ۰ ٤‏ بوضع ۳ س؟ + ۱۰ س م د. 
TT‏ ان اصقن م (۳س-۲)(س )سے سک »۽ 


العوضیح على خط الأعداد : . مجموعة الحل =[-؛ء ج ] 


)05 بوضع سأ دوس وع سر (س-))"-. .. س <؟ 
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(17) بوضع س؟- ع س + ع = 
. مجموعة ال = ع -(؟) 
(۱۷) بوضع س؟ و س + ۷= ۰ 


» المميز < ٠‏ .. المعادلة ليس لما حل فى 4 
٠.‏ القدار موجب دائماً .. مجموعة الحل = © 


0 باعة 
App Store é Google Play‏ 
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الرياضيابته للسفى الأول الثانوي - الفصل الدراسی الأول 


خر ث 


حلول حساب اللات 
تمارين (۱) 
(۱) ۲۰۷ 3 الربع الأول » ۲۲۰ ٭ 3 الربع الغالث 
“ہہ +( ۳١١‏ ×۲ ) - ۲6۰ " 3 الریع الفالث 
٠٠١ = ۳۹۰-۰‏ " 3 الریع الغانی 
> .و" + .وس - ...م" 3 الریع الرابع 
۱ -..م * + .وم = ۶٦٦‏ 3 الربع الأول 
(8) 50 *- 50 + .5م - ۲۱۲۵ ( زاوية بقیاس موجب ) 
= هه -- ۳> - 2۲۹۵ ( زاوية بقیاس سالب ) 
2٣٤٤ 2۳٣۰٣ +۱۰ = ۰۰ >‏ ( زاوية بقیاس موجب ) 
"٢٦۰ - ۳۲۰-۰‏ ( زاوية بقیاس سالب ) 
> ۰ ۱۴+ ۰۰۰-۳7۰ ( زاوية بقیاس موجب ) 
= ۳۲۰-۱۰ ع -۲۲۰ ° ( زاوية بقیاس سالب ) 
۳٦۰ + ۱۵۰-2۱۵۰ >‏ = ۲ ° ( زاوية بقیاس موجب) 
- ۳۲۰-۱۰۰ 0۱۰-2 " ( زاوية بقیاس سالب) 
> ۱۸۰-2۱۸۰ + ۳۰ ۶۱۸۰ ( زاوية بقياس موجب ) 
= -۱۸۰- 9۰-۳۳۹۰" ( زاوية بقیاس سالب ) 


(۳) القایس السالب - ۳٣٣-۱٠۰‏ ۲۰-2" 3 الریع العالث 


)٤(‏ القیاس الوجب - - ۳۰۰+ ۰2۳۰ ۲ 3 الربع الأول 


"۰0 2۳۰۰+ ٤٤ = القیاس الوجب‎ )٥( 
7 ۳۱۵ < ۳۲۱۰-0۵ < القیاس السالب‎ ¢ 


وم )سے 16 
۳۰-۰ = ۲۰ رس ۳ 


۳ ۸۰ 
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موقع مذكرات جاهزة للطباعة - ٢٢٥٥.(200م/(۱۷۷۷۷۰۲۲‏ 
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(ب) +4 و د م ۹ ° 


(ج) ۰,۷۲ 7 ۶ 2 ۷۲, ہد جد ضس °1۹ 


(ء) 


° Ao /0۷ =۰ 


چگ ز = ۰ TM‏ = 
ل = هگ بر نوہ ف 7) xX‏ ۱سم 


00 


o 


5 ے ۷۳ء 
= سم س = ۱,۵ 22 ۲۱۳ ۸۰ 


= ۹ ع۷ °= ° 


= گے ےو 
2-۶ ۱۳, 


(۱۱) (۴) الزاوية النصف قطرية : هي زاوية مركزية تحصر قوس 
طوله #طول نصف قطر الدائرة ٠‏ 


س ے ۱۸۰ 
کے .وج 


E 
ب ۰ الریع الغانی :. چا۱۲" كمية موجبة‎ )( 
الربع الغانی .. جتا ۱6۰" كمية سالبة‎ 2*۰ ۰ 
الربع الرابع ۰۰ ظا ۳۱۵" كمية سالبة‎ 3 ۳۱۵, - 
الریع الأول .. قاه؛ ° كمية موجبة‎ 3140 ٠ 
الریع الأول‎ 37 ٠ = ۳۰۰+ ۳۰۰ 2۴۳۰۲ ب‎ 

ظات ۲۳۰۰ كمية موجبة 
٠ = ۳۹۰-۵۰ 2 ۰۰‏ 3 الریع الغانی 
قتا ٩۶‏ , كميق موجبة 
ب 2۳4۰ 46۰ - .وم 32*٦۰‏ الریع الأول 
.. ظتا6۰" كمية موجبة . 


× ے ٣۳٣۶ء وم‎ 7 )-۸۰ e 


)( س = رم × دشا د ۱۳۷,۵ = ۱۳۸ 3° الربع العانی 
.. جا س = جا ۱۳۸ كمية موجبة 
> جتا س = جتا ۱۳۸ كمية سالبة 
» ظا ؟ س = ظا (؟ × ۱۳۸ ) = ظا ۲۷۰ 3 الربع الرابع ( كمية سالبة ) 
٨< 0< ٩۰ ۰۰ )۳(‏ .. جا موجبة 1 1 
> چتا0ع<- ‏ ظا9<- + : 

۳ 1 3 


7 (-س + )د دائرة الوحدة .. (س)؟ +(1) ١-‏ 
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ا رک و 


> ظاه = جاه + جتاه = : 3 


(0) .۰ (س ۳ س ) 3 دائرة الوحدة .۰ 


- ۰ 0 “8 2 مك‎ 00 
١ e س‎ EE س‎ ( 


(9) القدارع جتا ۹۰ جتا +٠١‏ جا ۲۷۰ جا ۹۰“ .=١×٠+١×٠‏ 


۱- < ۲)۱( ٩-۱ < ۲) ؟ (جا‎ -١- الطرف الأيمن‎ )0( )٠١( 
الطرف الایسر = جتا ۱-۱۸۰ .. الطرفان متسّاویان‎ > 

(ب) الطرف الأيمن = جتا ٩۰‏ - ۰ 

OSA TT Uyo) -— (olsa) = ال‎ dé 
(a ربچ‎ )٥٤ (جا‎ - ')٥٤ الطرف الایسر = (جتا‎ 


٠‏ الطرفان متساویان. 


تمارین رق 


)١(‏ () جا “۱۳٥‏ جا(۵-۱۸۰)< چاه 


<< 
27 
(ب) ظا ۱۲۰ = ظا ( 10-1۸۰ ) = - ظا ٩.‏ = مام 
(ج) قا ۳= قا( 0-۳٦۰‏ )= قا =۲ 

(و) چاس = جاص ے س = ص أا س + ص = ۱۸۰ 


9 جا ۲۰ = جا ( ۳۹۰-۹۲۰ ) = جا ند د ۳۴ 


۳۷ 


> جا 7٠١‏ = جا ( 1۰-۱۸۰ ) = جا 5١‏ = - 


حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
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ے :۹۶ 
- جتا ٦٦‏ 5 


> جا (-۳۹۰) = چا( ۳۹۰+ × ۳۹۰ ) = جا۳۳۰ 
= جا ( ۳۰-۳۲۰ ) دجا :مع خط 


ہیی VV‏ 
.- القدار< > و - x‏ 


(۳) جتا .۱۳ = جتا -)٦٦-۱۸۰(‏ 


> جتا ۱۲۰“ جتا )٠٠-۱۸۰(‏ = 


-جتا ٩۰‏ = خط 
ظا ۳۱۵ = ظا ( ۵-۳7۰ ) = - ظا ۵ = -۱ 
> جا ۲٤۰‏ = جا ( ٦۰+۱۸۰‏ ) = ما 
ء ظتا ۱۲۰ = ظتا ( ٦۰-1۸۰‏ ) = 


دجا ۰ = 


مو .دا خر 
ظتا e ٦٦‏ 


۱- = ٥ ظا‎ - = ) ٣-۱۸۸ ( ظا‎ = 


7 حل (_ 


۳V 


(8) جتاقہ ۱۸ = (جتا ۲)۱۸۰ = (-۱)؟ <۱ 

» کیا 2۳۳۰ جا ( ۳۰-۴۳۹۰ ) = اجا .م د ۲ 
» چتا ١؟1‏ = جتا ( ٦۰-۱۸۰‏ ) = - چتا :و = ل 

ء ظا (- )۴۱١‏ = ظا (- ۳۱۵+ ۳۹۰ ) = ظا ٥‏ = ۱ 

- الققار ۱+ گا بحا -۱-2۱ 

۵ + ه + ۱۵ - ٩۰‏ 
جااه = (جا ۹0۲ -( =۲ 


»“نجتا؟ ( 184 - ھ) = جتا؟ ( ۰-۱۸۰ ) = (- جتا ۹6۳۰ -(<1)؟ 


.. چاه۱ = جتنا (ه +۱۵) .. 


> ظا ۱۳۵ = ظا ( ٤٥-۱۸۰‏ ) = 


۳ 


— 4 اس 
۰۰ ار ج 


-ظاه) = -۱ 


> جا ٠-218١‏ 
)٦(‏ ٭.. ظاس = ظتا؟ س .. س +؟س ٩۰2‏ م سے٣‏ 
جتا؟ ( ۹۰ -س ) = جتا؟ (۳۰-۹۰) = (جتا ۲۰ )۹ =( )۲ - + 
» چتا؟ س = جتا ؟ × ۳۰< چتا ٩۰‏ = 1 

> چا س = جا (*< "٠‏ )= اجا ١5و‏ <۱ 


۰ ۱ 2 سے۴ 
٠‏ المقدار یہ 1 


)۷( جا ٠6١‏ > جا( ۳۰-۱۸۰ ) < جا ۳۰ - 1 


> جتا 7١‏ = جتا )٦٠٦-۱۸۰(‏ = - جتا دعا 


الرياضيات للحوے الأول الثانوي - الفصل الدراسی الأول للأسټاط القدیر / غلی الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 
> جا ٦۰۰‏ = جا ( ۳۹۰-٦۰۰‏ ) = جا 20؟ = جا ( ۱۸۰+ ٦۰‏ ) = - جا عندما له -. > 0ع ووه 


عندما له-١‏ > °50 


> جتا۳۳۰ = جتا ( ۳۰-۳۹۰ ) = چتا۳۰ = 
جتا ۱۸۰“ -۱ 


عراس عندما له =۲ > °۷=0 
0 


{ ۰۷۵۰۲۵۱۵ 30 .. 


. 0 ايح قتا ۰ 0 2 قا۳‎ FV 
۳ ۳۷ - سو‎ 5 
= × الطرف الأيمن = 1 × ا + ا‎ 


الطرف الأیسر = -۱ > الطرفان متساويان 
(۸) جا 2۳۱۵ جا( ٥-۳۰‏ ) =- جائ = 2 
> جتا )٦۷٥-(‏ = جتا (- ۱۷۰+ ۲×۳۰ ) = جنا ١ں‏ < 1 


قا" ۳۰۰ = قا" ( 10-۳۹۰ ) = ( قا ٩۰‏ )؟ ٤=‏ 


() (0) ۰ جا0۳-جتا0 ۰ ۶-00۳ +< 


۱ - 1 ۱ سی 
ما 0+0۳ ےج T+‏ .. 2-01 +۲ ۸۷۲ [قوفوض ) » عند له < ؟ .۰ 


30+ 


'__ قلبزھصھ::..   .‏ 
() الدی <[-۱۰۱] 
(۶) _المدى < [-۲۰۲ ] 
(۳) الدی = [-۳۰۳] 
(؛) الدی < [-۱۰۱] 
(۰) (7)8 القيمة العظی = ؛ » القيمة الصفری - -؛ 
> المدى < [- ۰ ] 
(ب) القية العظی < ۳ » القيمة الصغری = -" 


]۰-[ < الدی‎ )٦( 
٤ = القيمة العظمی‎ 
)- = القيمة الصغری‎ 


{ ۲۷۵۰۲ ,۵۰۱۵( 30 . 


T+ ۶20+ 7 


ق مذکرات جاهزة للطباعة 
حمل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 


موقع مذكرات جاهزة للطباعة = ٤٢٥٥200(۰م/(۱۷۷۷۷۰۲۴‏ 


الرياضياءته للحوہ الأول الثانوی - الفسل الدرامی الأول 


تمارين ری 
)١(‏ 20 جا ۲ (۰,۶۳۲۵) < ۲۵,۱۹ ° 
(0) ۰ ظا6 >۰ .. 0 الربع الأول أو العالث 
ہب ° سے 0۵ج ۳۲۰ © 0 الربع القالث 
الزاوية الحادة الق ظلها = ۱,۸ هی ۰,۹۰۵" ۶ 
ALO +۱۸20 <.‏ = ۹۵ ° 
(۳) »> س <۰ یکل 0 الربع الغانی 
الزاوية الحادة التی جیب تمامها ٠,٦‏ هی ۵۳,۱۳ ° 


"۱۲٦۸۷ = ۵۳,۱۳ -۱۸۰ = Û .. 


(4) ب س < ۰ ص < ۰ .. 0 الربع العالكث 
الزاوية الحادة التى جيب تمامها 72 هی ٩۷,۳۸‏ ° 


° ۲۷,۳۸ “٦۷,۳۸ +۱۸۸ <0 .. 

(ہ) .. سے ص <۰ .. 30 الریع العالث 
الزاوية الحادة الى جيب تمامها مج هی هو ° 

° ۲۲۵ < ۵ +۱۸۰ =0 .. 

(5) ب س >« ص < ۰ .. 0 الربع الرابع 
الزاوية الحادة التق جیب تمامها 


.. ۵-۳۷۰0 < ۳۰۱ ؟ 


سے 


(۷) ب رح ص <. .. 0 الربع الغالث 

الزاوية الحادة التى جیب تمامها هی 4۳,۳۰ ° 

° ۲۳,۳۵ = ۱۳,۳۵ +۱۸۰ ۶0 .. 

(۸) الزاوية الحادة التى جيبها 9 هى ۲6۸ ٩۱۵‏ 

ہب مو < 0 < ۱۸۰ ۰ 2۱۸۰۶0 ٩۱7۰ ۳۶۲۱۹ KER‏ 
.. جتا 0 = جتا؟۳ ۱٦۰‏ °= - ۰,۹0۸ 

» ظا 0 = ظا ۸/۳۲ ۱٦۰‏ °= وموم 


» قا 0= قا 2۱۹۰/۳ سل 
جتا؟۳ ۰ 


7 ات 5 باعة 
St ٥‏ ممم 
حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 


موقع مذكرات جاهزة للطباعة = ٢٢٥٥200(۰م/(۱۷۷۷۷۰۲۲‏ 


للأسټاط القدیر / غلي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 


الرياضيات للحوء الأول الثانوي - الفسل الدراسی الأول 
حلول الهندسة 
تمارین )١(‏ 

(۱) متشابهان 

(؟) محيط الأول : حيط الغانی = ۵ :۱۰ ۲:۱ 

(۲) متشابهان 

)٤(‏ متطابقان 

٠ )۰(‏ حيط الأول : حيط الغانی = ٩:۶‏ 
ےت ھ لے 1 

: يتشابه الضلعان إذا کان‎ )٦( 
أطوال اضلاعهما التناظرة متناسبة‎ )۱( 
زوايهما المتناظرة متطابقة‎ )( 


(۸) فى هذا السؤال لم يعطينا اسماء الضلعات المتشابهة حول 
نتمكن من كتابة العناسب بين الأضلاع ولذلك سنلجا إلى حقيقة 
أن التشابه هو تكبير أو تصغير لحفس الشکل ونعید رسم الأشكال 
بنفس الوضعية . 


)١( شکل‎ 

بالنسبة للزوايا : 

ص = ۱۷۰۰ س ۰ ۱۹ے اع 20۸۰۷۱۱۰۱۸۰۳۹۲۰2 ۷۰ 
بالنسبة للأضلاع : نفرض طول الضلع الشار إليه = ك سم 
۰۰ ہی لم ھ 5 ۸-۔ے ۱١١‏ 9 _ ۲*۱۵ 
٠‏ شكل(0- شکل ()) .. ادها . لے ے۶ 
( هذا الضلع هو الوسيط بين الشکال العلاثة ) 


۲۰۶۳۵ 


و رد سے 

0 5 لت 

۱۸ شكل (0- شكل () .۰ ل‎ ٠ 
المضلع ب ج ء ہ الضلع س ص ع ل‎ .. )۹( 


وب _ بے جو اک , ٢۶۹۲‏ _ 8۰ 
سص صغ عل سل ۳ ۶۳ +۱ 
۰ (۱-۴۳) 2 ۱+۶۳(۲۲) 


)۱+۶۳(<۶)/۱-6/۳(۵ ۰ 


تطبیق مذکرات جاهزة للطباعة 
حمّل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 


موقع مذكرات جاهزة للطباعة - ٢٢٥٥200(۰م/(۱۷۷۷۷۰۲۲‏ 


الأستاۓ القدير / علي الدين يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١‏ 


.:. ۵-6۱۵ 2 ۴۱+ . 26-6 < و + ه 


۳ جح ے ۳2۴ 


(۱) محیط الستطیل الأول = (۱۰ + ) ۲ < ۳۲ سم 
> مساحة الأول = 52٠١‏ - ۱۰ سم؟ 


() الستطیل الطلوب هو تكبير للمستطیل العطی 
حيط الغسانی _ 
کے ہے 
مساحة الشاذ 

مست ‏ حم 

5٠٦ 

چ مساحة الغانی = ۷۰ × ٩‏ = ۵۶۰ سم؟ 

(ب) المستطيل المطلوب هو تصغير للمستطيل المعطى 
حيط الفماف_ 

32 رر ا 2 بو" 

7 محیط الغانی = ۳۲ × ۰,۶ = ۱6,۸ سم 
ملزاحۃ العانی 

5 ۰-6 (صر)؟ 


: 2 العاذ = ۰ »= 0 
... ملكاحة العاف ۱۹ سم 


۳ .. محیط العانی = 6" × ۹٦-۳‏ سم 


70( محيط الأول =( ۸ +۱۲) ۲= ۰؛ سم 
العانى هو تكبير للأول لأن محيطه آکبر 


حي ط العاف ۲۰ 
26 < جک فسبة التکبیر = ه 
حيط الاول ٤‏ 1 0 


.٠‏ بعدا المستطيل الطلوب <۸ كاه > ۰ سم » ٦< ٦×۱٢‏ سم 
:. مساحة المستطيل المطلوب = ؛ × ۰۰ = ۲4۰۰ سم؟ 


م تمارین ۲) 


5 


پھر کے کے 
اس کے > 
n‏ سد س 


؟| ۰۱ ۱۳ ql‏ 
جاع | ہا“ کاہ 


: ب ۵ وب رم ذل ج و ؟ 


۰۸ھ۸ 


کے ےج س 22۶ ۱۲,۸ متر 


: م ۸ بج رم لكل و ب نہ۸ و0 ج 


۲٢ _ ص‎ 


م ص؟ = ٩‏ ۵؟ 
8 ص 


5 ص = ۳ ۵2 > ۱۵ سم 
ہے گے گے ے س ع رمعم 
اج وج س ۱۲ 5 ہم 


شکل (۳) : 


.. ۸۵ و هنم ۸ (باج 


بء وه || بے 


الرياضيابته للحمّہ الأول الثانوي - الفصل الدراسی الأول 


لخن تھے 5 ه س = ع س + د۳ 


۳ج باج 


.. ةس دوس سے ٣۹‏ > س < 


:)٤( شكل‎ 


.. ۵و جوم به و ٠.‏ 


٦‏ سم 
پب دبع دس »د ووج ع< دهوب 


3 ب × اب < × س ٤‏ ! مشترا 
داب رنہ 2۵ھ 


۳۳ 
۳ دص 


(۳) .۰ ۵ ۴بج ء وه و متشابهان 
(n < (RN = (O)‏ = سم( ) 
۸ ۸ ۲ب س وه ص متشابهان لأنھما قائما الزاوية 


باس 


(A) = ) (4+‏ جو 


)٤(‏ ۵(ء) = یہ(ب) 
من خواص متوازى الأضلاع . 
> ہ(و جه ) = دہ(و) بالعبادل 


ی ۸۵ ج وه رم ھ وب ج. 
ب 


٠‏ الشكل ۲ ب + ء رباعی دائرى » < ب خارجة عنه 
8 = 8(۰ ) » دھ مشترکة 


۸ھ ہہ ۸ ابم 


.. ۷(جھ)+(جھ ٦×)‏ بفرض جه = س 
بر س؟ باس ۰ .. (س +۱6) (س-ه) - 
كه والتخر مرقوض. :. جه ۵ سم 
)٦(‏ ۸ ۸ ۱۲بج ۲ هو 


۸ ۲ ب جیم ۸ هو وینتج آن : 
9 جب ( = ۴(۰ 5ه ) وهما مرسومتان على ب ج وفى جهة 
. الشکل ب + وده ریاعی دائرى . 


واحدة منها 


حمل التطبيق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة - ٢٢٥٥.(200م/(۱۷۷۷۷۰۲۴‏ 


للأسټاط القدیر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 


) نمارین‎ 
E 


م (۸عدد ) 


0 م (۱۸بج) 


(= 


م( مصغ) دے «سص)» 
م(4١بج)‏ ۹ 
س‌ص _ ٤ ۱ ١‏ - 
٠ 27‏ مب 
(۲) .۰ هد( ھج ) ہہ( وهب ) بالعقابل بالرأس 


.. ۸۵ وب هنم ۸ اجه 


(= (0 


ےت ۶ب ٥٢‏ سم 


۳٣۔٢) سے‎ 
{o 4٠.٠ 


ے م( ۸ وه ب) 1008137 


> ۲ 
۱۹۹ سم 


(ع) (ب ج)؟ = (۲)۵ +(۵۳)< ۲۵۲۵ بج< ول 
مس (PN‏ ۰۶ وب ج 


م ۸۱ ۲ب ج هل 
ات >( ۳ >+ ۶ = 
29۰۵۱۸۹۰ 


م( ۸۵ (بج) < ۹ < 6۵۰۰ 


۸ج یہ۸ و <f‏ 


م (لداجج) _ ۲۰ 
۳5 ۹ 
محیط الاصفر _ + مساحة الأصغر_ 

حيط کر ° مساحة الا کبر 

.٠‏ نفرض مساحة الأصغر = ؛ س » مساحة الأکبر = ٢٥‏ س 
مجموع المساحتين = ۲٦٦‏ 
۲۹ س کا حم س 2 ٩‏ 


ےہ كس +۵؟ س - ۲۸۱ 


٠‏ مساحة الاصغر< ؛ ۹ ۳٦ّ‏ سم؟ 


(۷) النسبة بين مساحتیهما = (۳)؟ : (؛)؟ = ۱۱:٩‏ 
(۸) النسبة بين محیطیهما = م |۳ :اء <ما۳:؟ 


(۲۰) .۰ ی ٠‏ الستطیل الطلوب هو تكبير 
:. بعدی الستطیل الطلوب هما ۸ سم » ٦‏ سم 
8 مساحة الستطیل = 8 ۸٦×‏ سم؟ 


( 0 .۰ یھ || بج . كاوه لم ۱۲۸بج 


الرياضيابته للسفى الأول الثانوي - الفصل الدراسی الأول 
م (۱۸۵وه) _ 
م (۸ ۲ب >( 5 


> م( P4‏ بج) = ۱۳۵2 سم 


۳ 898900 
A) * Cur) 


مساحة شبه المنحرف ء ب جه = م ( ۴۸ب<+)-م(۸؟ءه) 


= ۷۰-۱۳۵ = ۷۵ سم؟ 
(19) «(ج) 5( ) من خواص متوازی الأضلاع 
< ہ(و)> یہ( وه ) 


م (۸۵ءوجد) 5 
م (sa۸)‏ 


.. ۸و جوح ۸ ه؟ و 


= 


) ب٢‎ 


هم 


وج 
هم 


) 


a 
۲۴ ج‎ 


(N =( F5) 


(۱۳ ۰۰ ۲ ۲ب < ۲۳ج . 
٠:‏ * ۶ ماس للدائرة 
» كد مشتركة .. ۶۸ ج لم ۸و ب؟ 
رماع اي لئے ات 
م(۸۵وب۲) “با ۳ 
بفرض أن م( ۲۶۸ ج) < س » م( ء ب۱) = ۹س 
< م(۲۸جب)<م(۵ وب ) -م (شاومج) 
دوس وس دوس 
۱ م (۱۶۸۵ج) _ ٤س‏ _ 
م(۸۵ب(ج) ٥س‏ و 


1 1 م (۲۶۸۵ج)_ 


ہے ےرات نے ای 
و ` م(۸۵۸یب) ۹ 
۱ م (۲۶۸۵ج) ے ٤‏ 
` م(ل۸؛ب٢)۔م(۸۵:١۱ام)‏ ۹-+؛ ° 


تمارین رق 
)۱( 7 ھ منتصف ۴ب 7 ه ۲( هاب < ٦٦‏ اسم 


¢ ۴ب () و ج < ڑھ) .. هلاه ب جه ج مره ی 
٭. ۲ ۱ 2 و اه و ے ه و2٩‏ سم 

)٩(‏ .۰ ۲ ء ماس .. (۲ ۶)؟ = ۲ب ۲۱ج 

جح اب( ۲ب+۱) . (مب)؟ =P‏ 
.. (۲ب+ه۱) (اب مه .. ۲ب = ۸ سم والآخر مرفوض 
> ۲ج ۸2 +۱۸2۱ سم 

(۳) ء ۲ و ج 2 و ب«وه (۱) 

 )4(‏ ۲ء ماس ۰ ((5)؟ < ۲ب اج 


۲۵ ۹(۹+بج) .. حم نوہ .. ؟ فرع و۱ 


.٠‏ طول قطر الدائرة = ۱۱ سم 
(0) .۰ ۴ ب‌ماس .. )° ب( ۲۶ و ۱و < ۲ج ۵۲۱ - ۱۲ 


حمل التطبیق على موبايلك الأندرويد أو الأيفون 
موقع مذكرات جاهزة للطباعة - ٢٢٥٥200(۰م/(۱۷۷۷۷۰۲۲‏ 


۲۳ ۔ 


الأستاۓ القدیر / علي الدین يحيي ۰۱۱۱۹٦٦۰٦٦١‏ 


7 ۴ب ٦×‏ سم 
)٦(‏ العبارة الخاطئة ہی العبارة الأخيرة (ء) 
0) ۰۰ ۵۲۲۱۲ <(۴) .. ۲ب »اج < ۲و بر ده 
2۱۱۱۳( +۲ ه) ..۔ ۲+2۱ ه 


© ۲ ه < ۸ ۱ے وه == سم 


(۸) شکل (۱) : 

ہہ ٢ب‏ (جیے ڑھ)ے۔ ها باه ب‌دو مره و 
لاس كاوس ۱۸2 . س5 دو م سدم 
شكل :)٢(‏ 

۰ ۲۱۴ ۲ه (0) .. )ب×۱مہد۲ی×۴ھ 

.. س ×( س +۳ س )= ۸×( ۸+ س+٤)‏ 

.س كاوس = ۸ × (س +؟)١)‏ .. س؟= مس +و؟ 
.. سا کاس - ۰2۱6 
وبآلتخدام الآلة الحاسبة 
شكل (۳) : 


ء ماس .. (۲ ۲)۶ = ۲ب »رب ج 


٠‏ س = ٤,١‏ سم 


= س كاوس 
<٣)‏ س؟ O O‏ 

شكل )٤(‏ :ٹرسم + يقطع الدائرة فى ه ” 

۵ +۲ متساوى الساقين 

= سم ۰ ۱۳ =۹ سم » ۵۲ 12 سم 

ب. جه (] ج۲ <(ج) .. ج ولا جه < جب »اج 

ا ۱۵۴ کاس ×۹ ے سح هسم 

(۹) شکل (۱) : 

۱۱2۸2۶۲۱۰۴ ۱۲ 

.. (اب)۲ دم وعامج > ٢ب‏ ماس للدائرة : بء ج و 

شکل (؟) : 

ب (OP) . = (PN‏ = (۲)۹۹۸-(۲)۵ و مدع 
< ۵۱۱2۲۶۲ <ه .. (مب)؟ 2( ء ۲ج 

.. "اب لیس مماساً للدائرة : ب» ج ء 

: )١( شکل‎ )۱( 

ب ٢ب‏ (] جیوعحڑھ اه هب ۱2۷ 

» جه كاه و ٥‏ × ۸.۲ - 1 .. اه باه بح جه كاه و 
> النقط ۰۲ب ج و تقع على دائرة واحدة . 

شکل (؟) : 


ه جلاه بح و 1= ¢ aX‏ ح ۵ 2 ۰ 
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هچره -هولاه! حيث هب ۲۵۲۱ <(ه) بالتحلیل أو باستخدام الآلة الحاسبة > س 2< م 


:. النقط ۴»ب» ج»ء تقع على داثرة واحدة . )٤(‏ شک (۱): 


۲ 15 ۲ ۲ ۲ 
کے جد ۱۸ے ٣‏ , سے اص 


.. مب عه ۳۹ ۳ ۳ 
٠‏ ۴ب ماس للدائرة م .. (۲ب)' و × -؛ ×۰۹ ۳٦‏ یرگ رو ںی کی 2 


سص || بج 
شكل (6) : 
۵ ۲ص س قائم الزاوية .. (س)؟ = (۲6۱۵ + (١؟)؟‏ .. مس ع ه؟ 


ان ۱۵ _ ٥‏ اىاے ٢٠ے ٥‏ ۱ ص _ اس 
' سب ۱۵ ۳ ٭ صج سب 


2ك ۳ ے ٣‏ 2 
)۱ اه 2۱2 ۵,) سم > == ۳ سم 
» هه ۲ ماه بح ۵,؟ 588 2 ۱۵ ) هاج كاه و < ۵ ۳ 2 ۱۵ 


.. ه( ياه ب-ه ج مره و العقط ۶ء ب؛ ج و 3 داثرة واحدة 


(۱۳) ف الدائرة الصغرى : کے تج 
۲ او (۲) ۲ ہچ 
Px ..‏ < ۲ ه ۲و < ۵ 2۱۹ ٩۹۵‏ ٣س‏ 


ب. بے جو . (مجحد بو 


.. مب رب و < مهو 


تمارین 6۵ 
۲ 


(۸) نی ۸۵ ج۲ب: .. ھی |]٤ب‏ . 


> ف جه:- دو/ل/له . 


بس س؟+س سے ۰ من (۰۱(؟) : ی > (جه)؟ = ج وعاجب 


وباستخدام الآلة ا حاسبة ٠‏ ست- 
شکل (۳) : 


ہب وه || بج . 


: )٤( شکل‎ 


ہو ها باس رن رح 9 


هاچ 


.. (۲س +۱)(س +۲) < ۳۵ 


سآ+وس +س یت ِ..  -‏ ۳م =. 


1 باعة 
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.. س؟ + ٥س‏ )م-. حم س <۳ 


نمارین رق 
وه _ ۴ 


هج زوب 


. ||هو || جب‎ 2۲  )( 


۹ ۳۳ 
وھ = o‏ = ۓغ سم 
رت 
و 


3 ۸۵ سم ۸ 5 ما 


(؟) ۰۰ ممع بے بج دجو . 


ب. 00 / || ب با || + || ءا 


-)/ ١۔٢٢‎ PEL 

115 ۸ 4 دن سم 
(۳) .۰ الستقیمات متوازية وأجزاء أحد القاطعین فتساوية 
:. آجزاء القاطع الآخر متساوية أيضاً 


ص + ۳ = س +۱ . 


۰ كان > 2 س ` 


ے رع( ص = و + ام دم 


۴ _ بم 


$ بج 


(ع) ہب ۲ب || جو . .۲× ب جع ب م۱ و 


(0) شکل (۱) : من العوازی .. تج و 


.. (س -۳()۳ س +۱)< ۳ 


. ٦س؟‏ - ۷س - ۳۲-۳ 2 ۰ 
٩ ..‏ س؟ لاس ۳۵ =. 
شکل (۲) : من التوازی . 
بہ ۹س -۔۹-ح۸س۔۔؟ > لس حم 
شكل (۳) : من التوازی 


پ, س؟ لأس -و<. م س دع 


وباستخدام الالة الحاسبة. س - ۳ 


٤س۱‏ _ ٣س‏ 
٣س‏ كس 


پا س اس 
٣س-؟‏ ؟ 


سكياس = م س +۱ 


¢ ص ١ح‏ لاس +۱ .. ؟ ص 2 ۳ ۲ +2۱+۱ ۱۶ 
ص 2 ۷ 


شکل )٤(‏ : من التوازی 


» ؟ ص + لاحت س +۱ 


ےس ۳س ےس +۳ .. سل 
. وص ۳2 +۱- ٦-۷‏ 
.اص <۳ 
)٦(‏ نی ۲:۸۵ ج: 
.- س ص منتصفی ٤‏ ۲ »و + 

صس || ۴+ 


۽ ص س حل م ج.... )١(‏ 
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الأستاۓ القدیر / علي الدین یعیی ۰۱۱۱۹٦٦۰٦١٦‏ 
3 ف ۸ ب ۲ج : 


ھا و منتصفی ب( باج 


5 ھو|/ + هو( ۱ج (Seas‏ 


من (206)1): .. صس |/هو ص س دهو 
:. الشكل ه وس ص متوازى أضلاع . 


رص || بء || + 


> س ھھی۔ ج ص كاه ب 


(ء) ۲ب جو < ۲ ج »رب و 


(عئ) بی > یج 


با _ وم 


بج وج ٭' ۱۰ 


۸ _ س + ۳ 


(0) ۰۰ بء پنصف ا ب . ۳۷9 


۱۱ 2 س < ۱۷ > س‎ ۷ .. ۱۷,٥ × ۸ 2 ۳۰+ س١۰‎ ٠. 


۳۰ < ولس‎ . ۳٣۹ ٦+ هماس‎ .. 


ء ص؟ = و ب× و ج ۲ب 2۴ ٩ ۱۲-۱۵۱ ٣۰‏ < ۱۹۲ 
.. ص دما ۱۹۲ = ۳۷۸۸ 
0) .۰ حاب ہدج 
( من خواص الثلث التساوی الساقین ) 


جس مسح ۳ج < ۷ سي 


ر ص؟ = بي نج دو ب »رو جع 2۱-۷۱۷۷ ۳۳ 


ص = ما ۳۳ 


)۸( داوج القائم 8 (و ج)؟ = (٥ہ)؟‏ ہے (۳۰)؟ ۱3۰۰ 


٢‏ _ بو 


ءج<»و ۰ ۴ب پنصف د ۱ 


امج بج 


۳ س < ) دوس ... ۸س 2< ؟ 


س = ٩۵‏ .. بیغ ۵؟ - ۱۵ 


ص = ۵,۱۵ 


؛× ص؟ = ۱۵-0۰۳۰ ۲۵ = ۱۱۲۵ 
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(۹) نی ۸۵ ۶ و ج: 


۰ ۶۲ ینصف د ۲ من الداخل 
.. ( )= ۲ب »اجب و بو ج 
X ۲۷ =‏ ۱۸۰-۱۵ ۱۷۰۱ < ۵؟؟ 2 = = ۱۵ سم 


(۱۳) .۰ ٢۶٢٢ھ‏ المنصفان الداخل والخارجة ۲1 م 


7 ه + = ۱۸سم > هو < ۱۸+ و ج 2 ١۱+۱۸‏ < ۰,۱ سم 
< (۴ 5ئ( = xP‏ اج - ب او ج ے۸ × ٣, ٤-٢‏ ۲,3۷ 2 ۲۳,۱۹ 
< ۲ ۲۳,۱۱2 2 ۸ر؟ سم 

> (۲ه)؟ دهم ب ره ج- ۲ب ۲ج - 6 ۸-۱۸۱۷ < 1۰۰ 


7 ۴ھ = ا = ۰ سم 


() .۰ جه |۲ 


1 باعة 
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موقع مذكرات جاهزة للطباعة 


من (۰6۱()) : 
ب _ بو 


و ۰ 
<< > بو پنصف < ۲ب ج. 


تمارین ری 
(۱) () “ لحر (1) عسوم < ۰ > ۲ 3 داخل الدائرة 
(ب) مه تا دض > ۲ 3 خارج الدائرة 
(ج) »۰ لمر (1) < ۰ > ۲ 3 الدائرة 
)٤(‏ هم () =( )ن = ۸۱-۱۵ 2 ۱۳ 


۱2۱۹-۱۷ = ندر (و) = (و ۶ نهر‎ (٣) 


 )9(‏ قح () ده . ()۲۱)؟- وک3 


کت ۰ = ۲۵ 


)٥(‏ ۰۰/النقطة ۲ د داخل الدائرة 

ره (۱) = ۴ب × اج 

.. (۲)۶۴ - نو کے -) ۲ج اج 

۰ (١۱)؟-(م)؟<- (>F)‏ .. -۱۵<-؟ (ج)؟ 
۲جعما 2۷۲ ما؟ 

.> ب + ح ۲۷۸۱۳ = ۲۸۱۸ - ۲۵,۵ سم تقريباً 

(0) 9) مر ()< هم ()<۰ (لأن ۴ الدائرتین ) 


9 (ب)- دمر (ب) = ۰ (لأن ب د الدائرتین ) 


۷۲ (+P) . 


.. 8ب حور أساسى للدائرتين ۶ له . 
(ب) سام يمار (۲) ۱۶2 ہس و رس ج = ١11‏ 
© ۴ وج ۳۱و جع و۱ ٩و‏ جع و۱ > و ج2 ؟؟ سم 
س ج ح ۲۳ 2 ۷۲ سم 
> س و اس ه ۱٤5‏ .. س و <(س و +۱۷) 2 ۱۶۶ 
.. (س و)؟ +۱۰ (س و) ۱٤٤‏ = ۰ > سوک ۸سم 
(ج) ۰۰ س و »× س ج = س و »× سھ 
ک النقط ج ٤‏ ء ء و » ه تقع على داثرة واحدة . 
أى أن الشكل + ء وھ رباعی دائری . 
(۷() شکل (۱) : 

۰ = - ( ۷ ص + ۱۱ ص ) 


o 


۳۱۸۰ ۱۸ص ؟ حم ص۶٠٣‏ 


شکل (؟) : 
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o 


بت °= ص كع ان م ص٠‏ 


°= [۱۵۵-() س - ۵ ) ] 2۹۱ ۲-۱۵۵ س + ه 


سے ۱۰۰-۱۵۰ .. ؟س ہم حم س ؟9- ۵ ٩‏ 


5-5 ل (۳س +ه- هه) ۱۳۰+ < ٣س‏ 


[() س +.۱) -(س -6 ) ] 
۹۷۰۱۰ © وس .۱ س + .. ٩۰‏ °= س + ۱۵ 
شکل :)٦(‏ 
ی ۳ س + ۵ = ۱۳۰-۳۹۰ ۳س ۵-۳۰ < ۲۲۵ 
.. اس" ۷۵* 
5 26 [( ۲ ۵+۷۵) ۱۳۰ ] 


= (=) ٤ع‎ 8 


٦٦ج‎ × حء -م (محيطية) .. ہ( بج )ےت‎  )۸( 


0) ۰۰ ۷ھ [سرجج ) + هم( س )] 


.< 55-016 +( اس  )‏ یہ( اس )1-۱ ۱۷۱2 
(ب) ق (س‌ص ) = ۱۱۱۰۰-۳۲۰ + ۹ + ۷) < ۲۶ ° 


(ج) زه ) < ل [ وم( بج ) - ۸( رص ) ] = 1 ))٠-+٦(‏ 
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